المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية الاستاذ : المختار بوتنورة 


المستوی: الثالثة ثانوي.إعدادي المتطابقات الهامة و القو = 
بشات و ىو 


الحساب العددي . 


-- يتابع في هذا المستوى الاستعمال التدريجي للحساب الحرفي و تعويد الحساب العددي : المتطابقات الهامة و القوى تو 
التلامیذ على ممارسته من خلال نشر و تبسیط تعابیر جبرية أو تعمیلها ۱ 1 ۱ ۱ 
- ينبغي الترکیز على المتطابقات الهامة في النشر و التعمیل وحل 

المعادلات مع الاخذ بعین الاعتبار أن التعرف على متطابقة هامة لیس في 


- العمليات و الاقواس , الاسبقية في العمليات . 
- النشر والتعميل والتبسيط 
- القوى في مجموعة الاعداد الجذرية . 
-- استعمال المتطابقات الهامة ( في الاتجاهين ) : 
2 + ود + [a+b)° =a?‏ 


[a-b Y° =a? - ود‎ +2 

. الجذور المربعة‎ - (a+b)(a-b)=a2- b2 
التعرف على خاصيات القوى واستعمالها. - مسائل هندسية وعددية‎ -- 
استعمال القوى ذات الأساس 10 خاصة عند دراسة الترتيب - المعادلات و المتراجحات‎ -- 
و القیم المقربة أو الكتابة العلمية. - الاحصاء‎ 


نشر تعابير 

باستعمال : 

` جداء عدد في 

Ç مجمو‎ 

- جداء مجمو عین 

_ المتطابقات الهامة 1 5 

إنطلاقا من الشكل بين أن : 
m(a+b)=ma+mb‏ 


]_ إنطلاقا من الشکل بین آن : 
(m+n)(a+b)=ma+mb+na+nb‏ 
2 - بين نفس العلاقة بطريقة جبرية 
نمهید : 

1- انشی شكلا مناسبا وبين من خلاله 
أن : (a+b)2=a2+2ab+b2‏ 
— بین نفس العلاقة بطريقة جبرية 


2 بین أن : (a-b)2=a2-2ab+b2‏ 
3- بین ان : (a-b) )2+0( =a2-b2‏ 


2 و و و و n‏ أعداد حقیقیة . 
1-2 - النشر: 
* تعريف : 
أو فرق 
1-1-2 النشر ( جداء عدد کی مجموع )ز 
* قاعدة : m(a+b)=ma+mb|‏ 
S(a+3)=5a+15‏ 
-a)=-30-5/2+ a‏ 7/2 + 5()6-) 
* قاعدة : (m+n)(a+b)=ma+mbD+na+nb|‏ 
(5+a)(a+3)=5a+15+a2 +3a‏ 
a2+8a+15‏ = 


(2 5)6+ ./2 (= 6/2 + 2-30-52 
- 6./2-5./2 + 2-0 
2-28 

3-1-2-النشر باستعمال المتطابقات الهامة 

: المتطابقات الهامة‎ * 
(a+b)2 = 22 + 236 + 2 
(a-b)2 = 22 - 236 + 2 
(a+b)(a-b )= 22 - 2 


شرق ثم بسطما يلي : 
کی =8 7 A= x42)‏ 
C=(4—5x)(4 +5x)‏ 


2 
D = (x—.|2) 
Ë = (3 2-2” 
F = لد 3لم)‎ 5 (6۰/3 + 5) 


1 


2 د 
X(3x +2)— 32:2: + 2)‏ = 
I = (2x—5)(4-— x+ x?‏ 


=(3x -9)(z+D)-[* -9( 
F =(x -3() -1)+x“-—6x +9 
G =—3x (2x —5)+2(2x —5) 
H =(x -3( -6 


1 = (2x - (۳ - 467-3 J 


تمرین 53 ص 18 ( المفید في الریاضیات ) 


تعميل تعابير 
باستعمال : 

_ العامل المشتر اک 
- المتطابقات الهامة 


2-2 التعمیل:ٍ 
* تعریف : 
شکل جداء 


1- تو ات أن ۰ 
أحسب : ma+mb‏ 
2 إذا علمت أن : 7-وبوو 1= 2-0 
آحسب : a2-2ab+b2 ,a2+2ab+b2‏ 
و a2- b2‏ 


m=5 و‎ 20-1 


1-2-2 التعمیل باستخراج العامل المشترك 


٠ قاعدة‎ * 
ma+mb=m(a+b) 


10+ -و5‎ 52+51 = 5(2+a) : أمثلة‎ * 
A=6a?b+9ab2-3ab 
- 3abx<2a+3abx3b-3abx 1 
=3ab(2a+3b-1) 


2-2-2 التعمیل باستعمال المتطابقات الهامة: 
* المتطابقات الهامة : 


a2 + 2ab + b2 = (a+D)2 
ےو‎ Zab + b2 =(a-Db)2 
a2 - b2 = (a+b)(a-b) 


: عددا حقيقيا» عمل ما يلي‎ X 
a= x2 +18x + 1 
b= x2-121 
c=-7x2 + 14/5: -5 
d = (2x—5)2 _49 


تمرين 61 ص 19 ( المفيد في الرياضيات ( 
× عدد حفيقي . 
“2 - (3) +4 + 2 »و9 - (5 + )2 - A =(3x‏ 
1( آنشر ثم بسط العدد ۸ . 
2 -عمل العدد ۸ . 


3( -أحسب ۸ من أجل 


4( -احسب ۸ من أجل 


5 كل المعادلة: z‏ 2-0 
تمرين 83 ص 21 ( المفید في الرياضيات ( 
تمرین 63 ص 19 ( المفید في الرياضيات ) 


5 


2). 
3 


احسب القوی التالية : 
(; )5( : )2 


)-547(۳ ۰ 2 


تمهید : 
احسب القوی التالية ٠‏ 
7ءء جار ۰ 5 


)' 


2 


3 


۲ ; )5(* ;( 


* ادا كان : 1 - مم فان x ٠:‏ = او 


* إذا کان: 0 = 7 و0 ع × فان : 1- × ۱ 
ہے 2 < 1-. 4 
* إذا كان: 0 عد 7 و 0= پر فإن:0= "0 . (o x3)‏ رر 


* إذا كان: )( = X‏ و بر عدد صحیح نسبي فان : 
تمرين 1 و 2 ص 28( المفید في الرياضيات ) 


rn 
۱ : و منھ فان‎ × ” 


* مفردات : 

q --‏ يسمى أساس القوة a”‏ 
ہے ار ی آس القوة a”‏ . 
-- 42 تسمى مربع q‏ تقرا a‏ مربع. 
-- ۾ تسمى مکعب ۾ | ۾ مکعب. 

م 7۔۔ 5 + اذ 5 11 7 

٭٭ ھ ہحت 0. تمرين ٠‏ 
2- خصائص 8 بسط القوى التالية : 
2 و b‏ عددان حقيقيان غير منعدمين . 

و n‏ عددان صحيحان نسبيان . 

: جداء قوتين لهما نفس الأساس‎  - 


شد: ا 


__ قوة اساسها قوة (قوة قوة) : 


رم - n‏ 
ہم 6- 2)x3‏ -( | 1 ۳ +0 
مثال: ° (5/) = )5( = ۲ )5 5× (21-) 
- - خارج قوتین لهما نفس الاساس : x3‏ 253 - 
- هی کرو مودو نآ 


s: r. 

1- حدد العدد الصحيح الطبيعي n‏ حيث : 
Onx32n+8 = 2‏ 

2 - أحسب بأسرع طريقة ممكنة : 


a = 4“ x (8./341,5)) 72ح‎ 


تمرين 5 و 6 ص 28 ( المفید في الرياضيات ( 
تمرين 11 و 12 و13ص 29 ( المفید في 
الرياضيات ) 


القوى ذات الأساس 
0 واستعمالها . 


تمهید : 
احسب القوى التالية : 
102 0 107 


107 107 
” 10 0 ”10 
أكتب على شكل: ۰10 و حيث 0 
عدد صحيح نسبي وج عدد عشري 
حيث: 10> و> 1 مايلي : 


200000 
250000000 
0.00003 
0.00043 
ماذا نسمي الكتابات المحصل عليها ؟ 


3- القوة ذات الأساس 10 
قاعدة ٠‏ 
رز عدد صحیح طبيعي 
1000 = 10 
1 من الا صفار 
0,000= 107 


10 = 0 
10 = 1 


4- الكتابة العلمية : 


* تعريف : 


على شكل: "10× و حيث n‏ عدد صحيح نسبي و 2 
عدد عشري حیت: 1>2>10 
- الکتابة العلمية لعدد عشري نسبي سالب هي كتابته 
على شكل: "10× - حیث و عدد صحيح نسبي و 2 
عدد عشري حیت: 8>10> 1 


2650000 - 0۳5 : أمثلة‎ * 
-2650000 =- 2,65x 106 


0,00026 = 74 


أكتب المقادر الاتية كتابة علمية : 

- المسافة بین الشمس و كوكب الزهرة تقدر 
ب 108,2 مليون كلومتر 

- سر عة الضوء هي: 000 000 300 
m/s‏ 


: أعط الكتابة العلمية لمايلي‎ 
a = 2360000 : [١ - 3 
c =-659x10° 
d= 56x107 7 


e = 2,410” + ۴ 


x )7‏ 8,8 
1( - بسط العدد . E‏ 
3( — حدد الكتابة العشرية للعدد E‏ . 


تمرین 17 و 18 ص 29( المفید في 
الریاضیات ) 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 
| لمستو ى: AM‏ ثانوي.إعدادي 


- يتم تقديم العمليات على الأعداد الحقيقية بالقياس مع العمليات على الأعداد 
الجذرية و يمكن البرهنة على بعض خاصياتها باستعمال التعريف : -- التعرف على أنه إذا كان a‏ عددا حقيقيا موجبا فان : Va‏ هو العدد 


7 کے الحقيقي الموجب الذي مربعه ©. 
b sb‏ --استعمال الا[ الحاسبة لتحدید قيم مقربة لجذر مربع. 


مع التركيز على الأمثلة وعلى تثبيت التقنيات . ونظرا لأهمية هذه التقنيات 2 a‏ | > ۱ ۲ 
8 ۱ سی E ۱ 24 S‏ سس <<« -- استعمال 71 ) و V a2‏ فى حالة a‏ مو جب 
التمكن منها فانه بنیغے, العنا طبلة السنة الدر ا عو اتا 5 
ولصعوبة التمكن منها فانه ينبغي العناية بها طی راسية وفي جميع ۔۔الیحث من خلال أمثلة على العدد × حيث : =a‏ 2 


المناسبات سواء تعلق الأمر بدروس الجبر أو الهندسة. 
-- استعمال العلاقاتط va 36 ab = Jax V‏ 


15 
التدییر الز مد 
في أن صدوة یط بعش تدای 
در __(__۰(ِ 


-- جعل مقام کسر عددا جذریا في حالات بسيطة. 


الامتدادات 


الحساب العددي : الجذور المربعة 


- الحساب المثلثى 
- العمليات و الاقواس , الاسبقية في العمليات . - مسائل هندسية وعددية 
- النشر والتعميل والتبسيط ٠‏ 

- القوى في مجموعة الاعداد الحقيقية . 


- جذر مربع عدد جدري 


جد 


- المعادلات و المتراجحات 
m‏ سے 
- العلوم الفيزيائية 


أتمم بالعدد الحقيقي الموجب مايلي 


ماهو العدد الحقيقي الموجب الذي 
81 
مربعه کل من 236525 ور و3؟ 


g‏ ی موس 
— ماهو العدد الحقيقي الموجب الذي 


ی ,2 
مربعه ۲ - استنتج قيمة (a)‏ 


۔- ماذا تلاحظ من خلال الجدول ؟ 


2 برهن أن : =a‏ وك" 


[ _ الجذر المربع لعدد حقيقي موجب : 
1( - تعریف : 


0 کدد حفيقى مو > جب 


العدد الحقيقي الموجب الذي مربعه ى یسمی : 


جدر مربع العدد 6 و یکتب : »لد . 


[Va] =a اي:‎ 


4 عدد حقيفي موجب و / عدد حقيفي موجب. 


b = يعني أن وہ‎ a = b° 


مهما كان q‏ عددا حقيقيا موجبا فان : 


7ت 


(3 =3 ;; )/5( =5 
16 =4 =4 ;; )-7( -7 
۷1.21 = (1.1) = 11 


0= 0ل 
1= ۷ 


تن _ 100 
3 3 9 


1-أحسب ما يلى : 
8 و c sb‏ اعداد حقيقية موجبة 


ص- 


[7]-ه 
C - (2+9+3)‏ 


f = (11) +۴ 
s = JOJ) x )3/7(“ 
E - 2ن‎ + 2a +1 
F ا ہے‎ 
_ 2۷2 کروی‎ 
3 -1 3 +1 


2- ]2 آحسب : 
+1 
ب- استنتج تبسيطا ل : 


رو ور 


أحسب : 9×16 و 9×16 


ماذا تلاحظ ؟ 


ماذا تلاحظ ؟ 


أحسب : 9+16 و 9+16 
ماذا تلاحظ ؟ 

نشاط 4 

2 و 6 عددان حقيقيان موجبان 


(Vax Jb) : احسب‎ -] 


2- استنتج أن: 
xb = a xb‏ نيه 


3- نفترض أن b‏ غير منعدم 


a _ la ..1 
ول‎ b بين ال.‎ 


1( - خاصية 1 : الجذر المربع و الجداء. 


Va xb = Na xb 


: و75 عددان حفيقيان موجبان‎ dq 


گئج۔ کک ورب a” xb‏ 


: أمثلة‎ 
3×7 = (3x7 = 21 
0 = 16x5 = 6×۰5 = (4 x5 = 45 
2x4 x (3 = (2x43 = (4 = (4x6 = (4x 6 = D x6 = 6 


3( - خاصية 2 : الجذر المربع و الخارج. 


4 و75 عددان حفیقیان موجبان و b ZÜ‏ . 


بسط كتابة ما يلي : 
NED‏ 0 
b - 2۰/45 + 3:20 — /80‏ 


4 - 424+ 3/6 - ء 
۔ کا 2ل ۔ 4 
2 27 3 


تمرین 3 ۱ 
نعتبر العددين الاتیین ۰ 


A -./11+ 62‏ 
و 11-7 و . 


1( آنشر ثم بسط العددین : 
37+ 6/2 و (6-7) . 
2( — استنتج تبسيط العددین : ۸ و 8 . 


J 3 الأ‎ 


)+ و بو و أعداد حقيقية بحيث ٠‏ 
x = 125 +4‏ 
و 16-206 2/9 y‏ 
و 200/6 +49 - z‏ 
(Í‏ — أحسب š X‏ 
X2 x e-4‏ ( و زر 


1 _حذف الجذر المربع من المقام : . ر 
1( الحالة الأولى : 2) - اثبت ان : 
1 1 


3-6 3 +6 


* لنحذف الجذر المربع من مقام العدد : 


- 25 _ 2/5 _ 5/ ×2 .ے2 


5 كل كلك كل سے سنوی 


و 49+125- بر 
* لنحذف الجذر الربع من مقام العدد : و 49-120/5- ج . 
لدينا ۰ 1)- بين أن: ×= رل . 
6 _ 6 _ 3<2 _ سو | 2)-استنتج: لا . 
5x2 10‏ تل 52x2‏ لد 60 -أحسب: _ 
2+5 × رو Jy +z‏ 


72 
٠ لدينا‎ 


260006 NE 927 اک‎ 


حذف الجذر المربع 
من المقام 


* لنحذف الجذر المربع من مقام العدد : 


7.3 21 


إلى 3 ) ۷ 


- الحالة الثانية : استعمال المرافق. 
(مرافق (a+bD)‏ هو a-b)‏ ) و مرافق (2-0) هو ) 
l ` (a+b)‏ 


2 ۲ 2 5 
٭لنحذدف الجر المربع من مقام العدد 2/5 


1-5 ۳ 
لدينا : 3 عم 
)5 +2(1 (5 +20 (5 +20 (کلا+200 ° 5/5 


۔ 5د 2 )15+5 5 1 ے پ .. 23 


004 ٘ٔ٘ٔ۹ ٦ 


ملاحظة: مرافق العدد | 5/,.-1) هوالعدد )5 +1( آ2 1 


حل المعادلات التالية 


1 رم 1 - 3 2 امه‎ . x” =a : حل المعادلة‎ IV 
: قاعدة‎  )1 


اذا كان 0 < ى فان المعادلة ىد پر لها تمرین 7 ۱ 
حلين هما : Va‏ و a‏ —. دہ شور 
إذاكان 0 = q‏ المعادلة =a‏ پر لها 

حلا وحيدا هو العدد 0. 

إذا كان 0 > ى فان المعادلة =a‏ ”× ليس 

لها حلا . 


2 _ 
x =a 


أمثلة: * حل المعادلات الحالية: 2 
ہے و_ گے 22-6 7 -_-ے (1+2)-“م× 


0 - 2+۱1 را و 
0= × . 3 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 
| لمستو 2 الثالثة ثانوي إعدادي 


--تقدم وتستعمل بعض العلاقات المترية من خلال تمارين دون أن تكون 
موضوع درس ABC.‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ و H‏ المسقط العمودي 


لم ا و ال کے ال ا ری 
۲ و کی یس بر كات وو 
را و رف 


-- ينبغي تطبيق علاقة فيتاغورس على المثلث القائم الزاوية و المثلث 
المتساوي الساقين و المثلث المتساوي الأضلاع في تحديد بعض الأطوال 
و النسب المثلثية لزاوية حادة. 

-- يمكن التطرق إلى دراسة بعض المضلعات المنتظمة من خلال تمارين . 


- معرفة و استعمال مبرهنتي فيتاغورس المباشرة و العكسية في وضعيات 
متفه وفي د ٠‏ ا 7 ات ا ننئظ ۳ 


الامتدادات 


- الحساپ المثلثي . 
- مبرهنة فيتاغورس المباشرة i‏ | 
- المثلث القائم الزاوية و الدائرة - الهندسة الفضائية: (التعامد - حساب الأطوال و الحجوم) 


= التمائل المحوري - اساي 
-المعادلات. - النجداء لمتجهي 
- تقنيات الحساب العددي ( الجذور المربعة) - الميكانيك "في العلوم الفيزيائية". 


تمرين: 1 
نشاط تذكيري ABC‏ مثلث قائم الزاوية في C‏ حيث: 
نعتبر المتلثات القانمة الزاوية التالية 5 AC=‏ و 4 - 6 


- في کل مثلث قانم الزاوية. مربع طول الوتر يساوي 
مجموع مربعي طولي الضلعين ` 


أحسب AB‏ 
تمرين:2 ( 8 ص 130 المفيد) 


تمرین:3 
ABC‏ مثلث متساوي الساقین وقانم 
الزاوية في ۸ بحيث : دكن 4 - 418 . 
۸ 8 لتكن M‏ منتصف الضلع [BC]‏ . 
ونکتب ریاضیا: 1- انشی الشکل 
- التعرف على إذا كان ABC‏ مثلثا قائم الزاوية في النقطة B‏ 2- احسب BC‏ 
مبرهنة فيتاغورس فان : 18802+-842 = AC‏ ` 3- استنتج حساب AM‏ 


المباشرة واستعمالها 
تمرين:4 
ABCD‏ مربع طول قطره 400 
احسب 415 


إذا كان ABC‏ مثلثا قائم الزاوية في النقطة 8 


تمرين:5 

لیکن EFP‏ مثلثا قانم الزاوية في p‏ حيث: 

EP=4 و‎ ۲-5 
. FB أحسب‎ -1 

لتکن H‏ المسقط العمودي للنقطة 
1- حدد قطر کل من هذه المثلثات ۷ 71 ۳ ۱ على المستقیم (۲,۲). 
2 اسب کل من AC‏ و جرج چم || تستصل مبرهنه فیتاغورس المباشرة تحساب الاطوال || j‏ تحقق أن 702-22-7 -5) 
محددا المبرهنة المستعملة ب- اسننتج ان : 1"11-1,8 


ت- أحسب PH‏ 


BA? = AC2 -BC2 فإن:‎ 
BC2 = AC2 -BA2 و‎ 


رات 


نشاط تمهيدي: 1 
ABC -I‏ مثلث حيث : 
BC=5cm SA C=4cmsAB=3cm‏ 
1- قارن: 02 و AC?‏ + 4132 
2- أنشئ المثلث ABC‏ 
3- ما طبيعة المثلث ABC‏ * تحقق 
بأداة هندسية 
MNP -[‏ مثلث حيث : 
PN=6cm sMP=4cm əsMN=5cm‏ 
1- قارن: PN2‏ و MP? + MN?‏ 
2- أنشئ المثلث MNP‏ 
3- هل المثلث المثلث MNP‏ ق.الزاوية؟ 
1۔ من خلال ما سبق صغ خاصية 
نشاط تمهيدي:2 
ABC‏ مثلث حيث : 102 = ۸02 + AB2‏ 
نصف الدائرة التي قطرها [BC]‏ و لا تمر من 


A‏ تقطع الدائرة التي مركزها C‏ و شعاعها 
AC‏ في النقطة F‏ ( أنظر الشكل) 


A 


1- ما طبيعة المثلث $BCF‏ علل جوابك 

BA= BF : بين أن‎ -2 

3- استنتج أن : (BC)‏ واسط .[AF]‏ 

4- ما هي ممائلة الزاوية اعم بالنسبة 


للمستقيم (BC)‏ ؟ علل جوابك 
5- استنتج طبيعة المثلث ABC‏ 


۰ مبرهنه فيتاغورس العكسية‎ _ II 


مبرهنة فيتاغورس العكسية 


في كل مثلث 
- إذا كان مربع أطول ضلع يساوي مجموع مربعي 
طولي الضلعين الاخرین ۱ 

فان هذا المثلث قانم الزاوية في الرأس المقابل 
للضلع الأكبر. 


A 


ونکتب رياضيا: 
فی 8 3 


إذا کان AB2+AC2‏ = 1302 
فان : ABC‏ مثلثا قانم الزاوية في الرأس ۸ 


تستعمل مبرهنه فیتاغورس العکسیه لاثبات التعامد 


تمرین6 
لیکن MNP‏ مثلثا حیث: 200 MN=‏ 
و MP=12cm‏ و NP=16cm‏ 
هل المثلث MNP‏ قائم الزاوية ؟ die‏ . 
تمرین7 
نعتبر الشکل التالي حيث : 
2-0[ و 19-4000 و R T=4.5‏ 
5 


R T 
قائم الزاوية ؟ علل.‎ RST هل المثلث‎ 


تمرين:8 ( 40 ص 133 المفيد) 
تمرین: 9 
لیکن) ۸8 مثلثا حیت: 
AB= 2/3‏ و 80-4 و 40-2 
1- 1- بين ABCO1‏ مثلثا قانم 
الزاوية في A‏ 
2- 1[المسقط العمودي ل ۸ على 
(EF)‏ 
أحسب : AH‏ ثم CH‏ 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 
المستوى: الثالثة ثانوي.إعدادي 
الأستاذ : المختار بوتنورة 


-- إن توظيف الترتيب في مقارنة بعض العمليات من التقنيات التي سبق 
للتلاميذ أن مارسوها سابقاء لذا ينبغي الحرص على تثبيتها و السمو بها من 
خلال استعمال القواعد المرتبطة بالترتيب و العملیات. 

-- تقبل جمیع الخاصیات المتعلقة بالترتیب و العملیات وتوظف فی تأطیر 
وتقریب مجموع و فرق عددین جذریین معلومین وفي تأطیر وتقریب جداء 
وخارج عددین جدریین یکون کل منهما محصورا بين عددين لهما نفس 

s u sI‏ 0ف خلال سان ر عا و سط مد دمن كل اارمحیات 
ومن مواد أخرى دون إفراط. 


ب اک م خاصيات الآر تب و a bau a tla‏ فی حل مسال 

ن التمکن من مختلف تقنیات مقارنة عددین و استعمال المتاسب منها حسب 
الوضعية المدروسة. 

-- التمكن من خاصیات الترتیب و العملیات واستعمالها في حل مسائل. 


- العملیات على الأعداد الحقيقية 

- تقنیات الحساب العددي وقواعد الاشارة 

- الترتيب في الاعداد الجذرية 

- حل معادلات من الدرجه الاولی بمجهول و احد 


الامتدادات 


- الدوال العددية 
- مسائل هندسية 
- مسائل عددية 

- الاحصاء 


رس در و آحسب I ; à‏ 075 الاتبین ۰ 


b |‏ - الحالات الاتية: 7 1 1 
0 اا 7 ۱ b sa‏ عددان حقیفیان . . و ;; 3/2-1- و 
ده و -- حه ۱ اذا كان 0 > 4-7 فان > و ۱ f‏ 14 
7 / ۱ اذا كان 0 < a—b‏ فان < » ;|| 2ل +7 :: 53+4 و 1- تل 
6< و 654 | : تمرين 15 ص 53 ( المفيد في الرياضيات ) 
b -12‏ 15 59 تمرین ۰ 
b=‏ ار — 
a _ 00‏ و b‏ عددان حقیقیان 
٦ص‏ ۹ و بين أن : 20 < 82+ 2م 
2 -- قارن العددين : × و y‏ بحيث : 
51-3 230 


1 _ الترتیب و العملیات : 


۾ و b‏ عددان حقیفیان بحيث : 7/< ۾ 
ماذا تلاحظ ؟ 1( - الترتيب و الجمع : — بين ان : 8+ 40 < 5a‏ 
تمھید : -بين ان : 3 < 27 + سپ 


ہے و وم و ع آعداد حقيقية 


a+b ۳ 
a> >b : بين ان‎ - 


بحيث : >b‏ ي ۱ و و c ob‏ أعداد حقيقية , 

بين أن : + 7< +٤‏ ۱ ادا كان > a‏ فان a+c > +c‏ ۱ 
s b sa -‏ آعداد حقيقية ۱ اذا کان ع+ > عدي فان a<b‏ ۱ تمرين 11 ص 52 ( المفيد في الرياضيات ) 
حت ےو | تمرين 14 ص 52 ( المفيد في الرياضيات ( 


بين أن : 7< ن 


الأ 5 ) 1 


sa -‏ 5 و ع و3 أعداد حقيقية 
بحيث : c <d sa<b‏ 
قارن : a+csb+c‏ 

قارن : +c‏ 5 و 0+ م 

أستنتج مقارنة +4 و + م 

أو 

تمهيد : 

sb sa -‏ ع و3 آعداد حقيقية 
بحيث : c <d sa<b‏ 

حدد اشارة الفرق : 

(a+c)-(b +d) 

أستنتج مقارنة +4 و + م 
تمهيد : 


= 6م وم و أعداد حقيقية 


a > : بحيث‎ 

الحالة 1: c)‏ موجب ) 

قارن : ع5 و ac‏ 

الحالة 1: c)‏ سالب ) 

قارن : ع5 و ac‏ 

أو 

نشاط1 ص47 ( المفيد في الرياضيات ) 
تمهيد : 

۾ و b‏ عددان حقيقيان موجبان قطعا 
بحيث : > a‏ 

—a و‎ —b : قارن‎ 


× و y‏ عددان حفیفیان بحيث 
بين أن : 5 > x+y‏ 


2( - الترتیب و الضرب : 


. 2 <( 


a بي‎ 09 _ 
. أعداد حقيقية‎ c ob sa 
axc <bxc فان‎ c >O sa<b ادا کان‎ 
axc >bxc فإن‎ c > 0 sa<b إذا كان‎ 


۱ 
۱ 
۱ 
۱ 


لدینا : 27 > 11 يعني أن 27*5 > 11*5 
7 > يعني أن (4-)«27 < (4-)*11 
* ملااحظة ۰ 


` پوتچے وٗےے kapaq‏ ےجو ا ی ۱ 0 تومن چے وج لس راو يحي نالو صو نان اڪ لوس پو ا اڪ شیج 
۰ ۰ 


h quas 
فان 8- < مه‎ a<b إذا کان‎ 


a <b : عددان حفيقيان بحيث‎ b و‎ d 


22 و‎ Jab 
-11 -1 1 
ون ده‎ ——b 
3 3 
)4-0(۵ و‎ (a—b)b : 


(b-—a)as (b —a)b : 


قر ` 


قارتن ` 


Qa‏ و5 وء أعداد حقيقية موجبة قطعا 
1 
کی = S‏ هر 
a” +b” 2ab‏ 
a+b aF 1‏ 
a+b” 2۱4 b‏ 


1( - بين أن 


الأ 5 ) 1 


sa -‏ 5 و ع و3 آعداد حقيقية 
موجبة بحيث : جا > و و c <d‏ 
قارن : axc s bxc‏ 

قارن : bxd sbxc‏ 
أستنتج مقارنة ع4 و bxd‏ 

أو 

نشاط3 ص47 ( المفيد في الرياضيات ( 


a <b 


فار 
مشش Que‏ تمرین 32 ص 54 ( المفید في الریاضیات ) 


نمرین : 
× و y‏ عددان حفیفیان بحیث 


. y > 2/6 و‎ x <. 


نبين أن : 3 > Xy‏ 
3( - الترتیب و المقلوب : 


بر 
° 
0 


© و b‏ عددان حقیقیان موجبان قطعا 


الترتيب و المقلوب 
واستعمالها 


5 


-5 
اكد‎ 2 bs 
x+2 3 1-26 1 


= | = _" 


0 و w‏ عددان حفیقیان موجبان ۱ 2 ; سے سے اک š‏ 6 و 4.2 

بين أن : اشارة 2ط - 2س هي آشارة ۱ 4و و ط عددان حفیقیان موجبان . : ثم 91 r‏ 6 - 

۱ 2 2 وراد‎ > ٠١ _ b 

۲ a“ > b“ فان‎ a > ادا کان‎ : a 

- بين أنه إذا كان > a‏ فان 72> 2ھ اذا كاك 2 > 2م فان > 2 قارن العددین : 4 + 5/. و 3+4 

- بين أنه إذا كان 72> 2س فان > a‏ ۱ ہس اھ مس ادي سوت تمرين : 

تمهيد : . قارن العددين a‏ و b‏ في كل حالة من 

a‏ و b‏ عددان حقیقیان سالبان ہج I‏ و ڪڪ 

ہیں أن : اشارة 2 2ئ هي عکس 51 يعنيان 11> 5 اي 25>121. || 0 a=7‏ و 5-2./7. 

أشارة sa a —b‏ عوسی _ || ۵ ده و كل7-م. 

- بين أنه إذا كان > ي فان a2>b2‏ || : م عددان حقیقیان سالا" j‏ 

بین أنه اذا كان 2م > 2ن فان 7< م || ' 3 ۲ O‏ سی ۱ 3 5+23 <» معديو 
(á ||| o 00 a‏ 5ل ده و 7ل و . 


تمرين 28 و 29 ص 54 (المفيد في الرياضيات ( 


مد : يعني أن: )4-(> (7-) أي 16< 49 
۾ و b‏ عددان حقیقیان موجبان ا ی 

- بين أنه إذا كان وال > مہ فان 

جا کو ۱ 

- بين أنه إذا كان > ۾ فان ظ ۾ وم عددان حقیقیان موجبان . 


ولد > ول ۱ او 07 لك va > b‏ 


1 قارن العددین : 10ہ و 3/3 
2 - قارن العددین : 6 _ و کیہ 


=== |] = __ 


1 _ التأطير : 


- یج وو و و پر مج ين : بر و از و بر أعذاك حقيقية بحيث : 
dasi TS E‏ ا ES‏ 
x Sa >(‏ و <t‏ راک Ee ۱ z‏ 3< 5<7 
1- بين أن : ۶+ ر > + ن ۱ زک > بر و 258654 || أطر ما يلي : 
نر -۔ سے تک را سو ورک X+y XE‏ و X+Z‏ و y+z‏ 
أستنتج أستنتج تأطيرا ل f a+b‏ ]|| وہ و چو — 
2 بين ان : —y <—a‏ * مثال : × و ر عددان حقيقيان بحيث : <y 59 X y‏ و ۳ ۳ 
E‏ 8 ×35 و —4<y=<2‏ أطر Xx+y+z || x+y‏ و X+y-Z‏ و 


استنتح استنتح تأطيرا ل - ۲ 7 
ہے تاطیر | 7 2( تاطیر مقابل عدد حقيقي : مع y‏ بے و وى a=‏ = يب 


استنتج تاطیرا ل a—b‏ ۱ ۾ عدد حقيقي بحيث : ٢ x <a < y‏ چب 


(لاحظ أن : (a—-b=a+(-b)‏ ظ سیکون لدینا : > م- > ر 


× و y‏ عددان حقيفيان بحيث : 
> 62 و -> ( > ذ 
آطر مايلي : 43+ ×3 و 
* مثال ‏ و ہر عددان حقيقيان بحيث : +8 
8> مک3 و2 > —4<y‏ تمرین : 
ون و اوح . 
* طوله محصور بين 1211 و 0 14 . 
3( — تاطیر فرق عددين : — . 
عرضه محصور بين ۳M‏ 7 و 1012 
bsa‏ و دور وج وم أعداد حقيقية بحيث : 
> 60>« و > > 2 


أعط تأطيرا لمحبط هذا المستطيل. 


* مثال : × و y‏ عددان حقيقيان بحيث : 
8 >3 و —4<y<2‏ أطر x—y‏ 


الأ 3 ) / 


تأطير جداء عددين 


۾ و 0 و × و رو 2 وغ اعداد حقيقية موجبة 


بحيث : > م> x‏ و > > 2 


© و وو y‏ و ج و 
1 أعداد حقيقية موجبة بحيث : 

z <b <t و‎ x Sa > ا‎ 

axb <y xt : بين أن‎ - 1 


3 > ک2 و 3۶1+ 2 >1-. 


.—2<y >-1 ۰ أ) ۔۔ أثبت أن‎ | x xz <Saxb > yy xt لدينا:‎ 


: عددان حفیقیان بحيث ۰ ب) -- أوجد تأطيرا للأعداد التالية‎ y sx: 


X —y ور‎ Xx +y .xXxy آطر‎ , I<y >3 و‎ 3<x<7 
y +7 : عددان حقيقيان بحیث‎ y مثال 2 : × و‎ * 
و ترد و‎ 200-30 | 

x .Xxy آطر‎ , I<y >3 و‎ —3<x >-2 

5) - تأطير مقلوب عدد حقيقي غير منعدم : تمرین : 

۱ i a الست ست ی‎ — o ٠ 

. اعداد حعیعیه عير مدعذمه بحيت : : لیک تہ 12 و و كه‎ y و‎ x و‎ ١ 
و ص10‎ Jm عرضه محصور بين‎ * 
أعط تأطيرا لمحيط هذا المستطيل.‎ - )1 
أعط تأطيرا لمساحة هذا المستطيل.‎ - 2 


و xz <Saxb‏ 1 
استنتج استنتج تأطيرا ل axb‏ 


3 نفترض أن : 0 + ج0/ 
3 أعط تاطيرا ل 1 
7 


6 - تأطير خارج عددين : تمرين 40 ص 54 (المفید في الرياضيات ) 
._ ,= کہ کر رطع و کوک روك دک کو سے دي کے ا کہ سس ارين 42 و 43و 48و 52 ص 55 (المفيد في 
۾ و و دو( وج وم أعداد حقيقية بحیث || الرياضيات ) 
: 0ع 5 و 20 ج و 0ع ] 
و ۷ >0> و > > 2 


تأطير خار d‏ عددین 


أستنتج تاطيرا ل “ 
b‏ 


۱ 

۱ 

۱ 1 

۱ ) - «2 : (لاحظ أن‎ 
۱ b b 

] 


* مثال : × و y‏ عددان حقيقيان بحیث : 
7> 3 و 5<y<9‏ لنؤطر 2/1 . 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 
| لمستو ى: الثالثة ثانوي إعدادي 


- تقدم مبرهنة طاليس على أنها امتداد وتتمة لما درسه التلاميذ في السنة 
الثانية إعدادي. 

- دراسة مبرهنة طاليس ستكون فرصة أخرى للتعرض إلى التناسبية . 

- المبرهنة العكسية تقدم مع الأخذ بعين الاعتبار ترتيب النقط على كل 


مستقيم. وذلك تفاديا لكل تقديم مصطنع أو تقديم يخفي معنى المبرهنة. 
وعند دراسة بعض الإنشاءات سيتضح أكثر للتلاميذ أهمية الترتيب (إنشاء 
طول يكون رابعا متناسبا لثلاثة أطوال - إنشاء طول يكون واسطا هندسيا 
لطولين) 


الامتدادات 


£ £ ۰ 3 ۰ التمائل المرگزي.‎ i 
المثلثات المتقايسة. - الهندسة الفضائية: ارضاء التوازي أو التلاقي,‎ - 


۔المعادلات, 170 
-تقنيات الحساب العددی -التحاكى. 


-البصریات "في العلوم الفیزیائیة". 


نشاط 1 ۰ ] _ مبرهنة طاليس المباشرة : 
۱ 1( آوجد قيمة العدد الحقيقي X‏ بحیث: 1( — مثال : : 
خاصية طاليس 5 (D ) x‏ و (,) مستقیمان متقاطعان في نقطة ۸. نعتبر الشکل التالي: بحیث:(80) // (MN)‏ 
M‏ و نقطتان من المستقيم (,72) تختلفان عن A‏ 
بر # N‏ و C‏ نقطتان من المستقيم (,70) تختلفان عن ۸ 
یز بحيث : .(MN)//(BO)‏ 


الحالة الأولى 


المباشرة واستعمالها | 2 3 
2( اوجد X‏ و y‏ بحیث: 


نشاط 2: 

[AB] نقطة من‎ M مثلث و‎ ABC 
يقطع‎ M والمار من‎ (BC) الموازي ل‎ 
. N في‎ [CA] 

|| علمت أن : 

AM=1; AC=4 : AB=5 : BC=4 


. MN و‎ AN أحسب‎ 


ادا علمت أن AN=2‏ و AC=6‏ 
و84-4,5 و MN=2,5‏ 

.BC و‎ MA آحسب‎ 

تمرین 12 

في الشکل أسفله لدينا : 

OB =6 و‎ (AB)// (CD) 

OD =x+2 و‎ OC =X )(4 =5 و‎ 


. X أحسب‎ 


نشاط 3: 

(0) و(۸) مستقيمين متقاطعين في نقطة 4. 

M B‏ نقطتان من المستقيم (D)‏ تختلفان 

عہ کا | 7 5 AB=3‏ و 6 < ۸ وذ - 0[ . 

. EC = 2 بحيث‎ [AC] نقطة من‎ E تختلفان لتكن‎ (A) و نقطتان من المستقيم‎ C 


عن ۸ 5 وى ٠+‏ 5 
بحيث (MN) // (BO)‏ . الموازي للمستقيم (BC)‏ و المار من E‏ 


بين أن: يقطع (AB)‏ في F‏ . 

AM AN ۷ 

rara کر"‎ AB AC BC 
"فى الحالة الثالثة"‎ 
. BF ثم‎ AF احسب‎ — (2 (D2) ل التماثل المركزى بحيث:‎ 0 

. [BC] منتصف‎ H بالنسية للنقطة ۸. 1۳ الحالات . 3( - نعتبر النقطة‎ M ممائلة‎ M' 
و المار‎ (AH) بالنسبة للنقطة ۸ ھا کی جمیع لحااب . المستقيم الموازي للمستقيم‎ N ممائلة‎ N 
يقطع المستقيم‎ F من النقطة‎ AM ۸۸۷ _ MN لت‎ 

. N فی النقطة‎ (BC) المستقیم‎ AB AC BC 
— قارن بين النسبتين : د و‎ ١ 
AB AH 

لیکن (D)‏ و(۸) مستقيمين متقاطعين في نقطة ۸. ثم بين ال .۰ ۸۳ HN‏ 


[D1) 


HB ° AB ` .۸ تختلفان عن‎ (D) و71 نقطتان من المستقيم‎ B 
تختلفان عن 4. 4) - استنتج أن‎ (A) ولا نقطتان من المستقيم‎ C 
AF A 1 HN : فان‎ (MN) // (BO) : اذا كان‎ 

AC AH HB حلي ا ات‎ 


= التعرف على 
خاصية طالیس 
المباشر ة و استعمالها 


نشاط 4: 
ABC‏ مثلث بحیث: ۸8-4 و 80-6 | 11 _ مبرهنة طالیس العكسية : 
M‏ و۱ نقطتين من (AB)‏ و (AC)‏ 1 ) - خاصية : 
پر بحیت: ۸۱۷-2 و ۱ لیکن (D)‏ و(۸) مستقيمين متقاطعين في نقطة ۸. 
AN=3‏ . والنقط ۸ و71 B‏ لها نفس 1 نقطتان من المستقيم (D)‏ تختلفان عن ۸. 
N ç C‏ نقطتان من المستقيم (A)‏ تختلفان عن 4 . 
إذا كانت النقط A‏ و71 و8 و النقط ۸ ول و€ في نفس 
الترتيب تحقق 2۸۸۷ AM‏ 
AB AC 1‏ 
فان : (MN) // (BC)‏ 


(BC) // (MN) 


نشاط 5: 

(A) s (D)‏ مستقيمين متقاطعين في لاح ات پر ار 

نقطة ۸. 

M> B‏ نقطتان من المستقيم (D)‏ 1( — عند تطبيق خاصية طاليس العكسية إنتبه إلى 
تختلفان عن ۸. ترتيب النقط . 

A تختلف عن‎ (A) نقطة من‎ C 

نعتبر النقطة N‏ من (A)‏ بحيث: 2 - تستعمل خاصية طاليس العكسية للبرهنة على 
e‏ التوازي . 

AB AC 

والنقط ۸ و N‏ و[ لها نفس ترتيب ۸ 

CyNg 

لتكن N'‏ نقطة تقاطع (A)‏ والمستقيم 

المار من M‏ والموازي ل (BC)‏ 

بين أن N=N'‏ واستنتج أن 

.N ثم آنشی‎ (BO) // (MN) 


تمرين 4:تمرين 5 ص 116 من المفيد. 
تمرين5:تمرين 14 ص 117 من المفيد. 
تمرين6: 

لاحظ الشكل جانبه بحيث : 


AC =2,4 و‎ AB =3 
AE = 6,4 و‎ AD =8 
(BO) // (DE) : بين أن‎ 


تمرین 7:تمرين 31 ص 120 من المفيد. 
تمرين 8: 

0 رباعي محدب و Ë‏ — 
[AB]‏ و F‏ منتصف [BC]‏ . 

الموازي للمستقيم (AD)‏ والمار من E‏ 
يقطع المستقیم (BD)‏ في النقطة 1 . 


1( - قارن النسبتين : — و 


02- استنتج أن I‏ منتصف [BD]‏ . 
3( - برهن ان : (DO) // (IP)‏ 


EB 
EA 


الأستاذ : المختار بوتنورة 
المراجع: ‏ مقررات الوزارة 


5 البرامج والتعليمات الرسمية 


توجيهات تربوية التدبير الزمني 


-- يعتبر جيب التمام من مكتسبات التلامیذ بالسنة الثانية من التعليم الثانوي 
الإعدادي وبالتالي فإنه ينبغي تقديم جيب زاوية حادة وظل زاوية حادة 
اعتمادا على مكتسبات التلاميذ ثم يتم إثبات العلاقتين : 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 
| لمستو 0 الثالثة تانوي.اعدادي 


51110 2 ۱ 
tan a = gCOS یں‎ + sln 


COS 0 


1= ي 2 


حيث م قياس زاوية حادة بالدرجة. 


--ينبغي تطبيق علاقة فیتاغورس على المثلث القائم الزاوية و 


المتلث المتساوي الساقین و المثلث المتساوي الأضلاع ذ 5 ۱ 
وي الساقین و وي الاضلاع في - علاقة فیتاغورس - جيب تمام زاوية حادة 


تحديد بعض الأطوال و النسب المثلثية لزاوية حادة. کا دا 
- المعادلات ۔ التناسبیه - الترتيب والعمليات 
تھی E‏ 


-- معرفة واستعمال العلاقات بين جيب و جيب تمام و ظل زاوية و طولي - مسائل هندسية وعددية 

ضلعين في مثلث قائم الزاوية. - العلاقات المترية 

-- استعمال الآلة الحاسبة لتحديد قيم مقربة للنسب المثلثية لزاوية حادة - الحساب المثلثي في الثانوي التأهيلي 
وعكسيا - الجداء السلمي ۱ 


يف 


معرے لصن 
جیب تمام و ظل 
زاوية و طولي 
الزاوية. 


ADD‏ اد پر و في ۸ بحيث 
00 5 < ۳ و 080 3 < ۸۳ و 
AC < 4 cm‏ 

. cosABC و‎ cosA CB : آحسب‎ 


نشاط1 ص139 ( المفيد في الریاضیات ) 


النسب المثلثية لز اویه حادة : 
و اب سر ور وید 


Ap Sal "‏ کسی جیب تمام الزاوية ۸ . 


BC 
cosinus A BC 3 cosABC يرمز لهاب‎ 


"` 
. 
3 


النسبة AC‏ تسمى جيب الزاوية ABC‏ . 
BC‏ 
يرمز لهاب sInABC‏ ونقرأ sinus A BC‏ 
و تكلب s‏ کے ری 
BC‏ 


عاتم ال م قق لذ لزاوی 2 


سی الزاوية في ۸ بحيث : 
مك ذ - 0اط AB=3cm s‏ و 
مك 4 < AC‏ 
آحسب النسب المثلثية للزاوية 0 ۸ . 
ABC‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ حيث : 
'"۔ sin ABC -0,625 yAC=4‏ 
احسب BC‏ و AB‏ 
ABC‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ حيث : 
tan ABC ;AC=3‏ 0,75= 
احسب BA‏ و CB‏ 
AEF‏ مثلث قائم الزاوية في A‏ 
حيث : AF=4‏ و AE=5‏ 
1- احسب EF‏ 
2 - أحسب : 
أ- النسب المثلثیة للزاوية| ۸7| 
ب- النسب المثلثية لاز اویة| ۸۳| 
3 لتکن H‏ المسقط العمودي 
۱ للنقطة A‏ على .(EF)‏ 
احسب HF‏ و AH‏ و EH‏ 
تمرين 21 ص 145 ( المفید في الریاضیات ( 
تمرین 23 صن 146 ( المفید کی الریاضیات ) 


— استعمال الآلة 
مقربة للنسب 
المثلثية از اوية حادة 
وعكسيا 


95 


s‏ ی 
العلاقة بين جيب 
وجيب تمام زاوية 
حادة واستعمالها 


نشاط2 ص139 ( المفيد في الرياضيات ) 


۸ مثلث قائم الزاوية في‎ ABC 
0 > ۰8۸6 >1 بين أن:‎ -1 

و آن :1< O<cosABC‏ 
2 بين ان: 

۱ 0 2 
(sin ABC | +[cosA BC ) =] 
6 K 
قياس زاوية حادة‎ 0 

1 - أكتب ‏ 81۸7 بدلالة ۾ ومع 
2 _ أكتب ي ”و0 بدلالة 9170 


النسبة AC‏ تسمى ظل الزاوية ۸0 . 
AB‏ 
يرمز لهاب tanA BC‏ ونقرأ tangente ABC‏ 
ونكتب : AC‏ | 
AB‏ 
لاود 
` كع الهاي ارد 


ma E = 


ج( -- استعمال الألة الحاسبة لتحدید قیم مقربة 


( تتم معالجة هذه الكفاية من خلال تمارين ( 


Il‏ _ خصائص النسب المٹلثیة لزاوية حادة 
خاصية 1 ( العلاقة بين جيب وجيب تمام زاوية حادة ) 
مهما كان 0 قياس زاوية حادة 
a >90 (‏ > 0°( 

> و 0/>1 ۹10 >0 


cosa + sina - و1‎ 


ہو “وزو -1 - و 0و و sina = 1—cos“‏ 


/ 


تمرين 26 ص 146 ( المفيد في الرياضيات ( 

1- احسب sino‏ و tano,‏ علما أن: 
0-22 ٥8ء‏ (۸ قياس زاوية حادة ) 

2- احسب ,6090 وي دزی علما أن: 
5 - ٥ص a)‏ قياس زاوية حادة ) 


تمرين 6و7 ص 144 ( المفيد في الرياضيات ) 


تمرين 29 ص 146 ( المفيد في الرياضيات ) 
تمرين 30 ص 146 ( المفيد في الرياضيات ) 


. دمر یل‎ 
بسط مايلي: حيث ى قياس زاوية حادة‎ 
۱ 2 ۱ 2 
a = (sina + cosa) + (sin - COSC) 
b= cos2a + 2810120-1 
دح‎ cosa + 2cos2asin 20+ sin” 0 
1 1 2 
ss 3 + 3 5 
1[ +1 ٩10 0 1 - ۹112 0 050 


e = یں دوع لہ‎ + 1 x Jl - COSC x 1 


sina 


_ Cos“ z —sin“ a 
cos” a — sin” ين‎ 


2 2 
a)‏ تممه 2(1 »© مامه ه30 —sin “ Vis‏ يه ]- 


COSC + 5110 a 


د محتوى الدرس 


تمهید : خاصية 2 ( العلاقة بين جیب وجيب تمام وظل زاوية تمز یز + 
ABC‏ مثلث قائم الزاوية في ۸ حادة )  -1‏ قياس زاوية حادة . 
1- بین O|‏ ' _ سس سي رن سس سس ب ب٠ ٤‏ سس سس سس سس سي — = í.‏ 1 
۳ ۱ .. . / بين آن : وت - 00520 
sin ABC‏ 1 0 مهما كان 0 فياس زاوية حادة ۱ dL‏ ون 
ا a > 90*( . f‏ > 0°( ۱ و ان : لكر = 20 sin‏ 
sin @ 7 ۱‏ || 2- احسب : رزو و ومع علما أن: 
x ۱‏ فان 0 tan‏ ۱ 
تمھید : ۱ 0 005 1 43 = tan a‏ 
0 قياس زاوية حادة i‏ | | | | | | [ز | | ۳ 
1 - أكتب .5100 بدلالة ,6090 .سج سر سس سا سا 
و 0 tan‏ 1 ] 
2 آکتب 0ه بدلالة 0 811 | =coSsa x tan z‏ 51110و = 0 005 ۱ pd‏ وک 
ana ۱‏ ُ یں . 
و lan‏ سس ی ]| 1- باستعمال الآلة الحاسبة حدد "8030 
5 نو ے ۱ 0 1- استنتج : 605930 و 30° tan‏ 
00 جم ی 2- أستنتج النسب المثلثية للقياس 605 
ABC‏ م۵ قائم الزاوية في A‏ 3 لے u: = = xs‏ = = == حت تت ہی Z=‏ ديت 7 ارب 
- أحسب x ACB +ABC‏ إذا كان نم و 7 قياسي زاويتن ومتتامتين اي !| بسطمایلی. 
— حدد النسب المثلثية للزاوية ABC‏ ۱ (907- 6 + 0( فإن : 20° e = cos25° + cos 709 —sin 65° + sin‏ 
- حدد النسب المثلثية للزاوية sing = cos / ||| ACB‏ و cosa =sin Û‏ . ۴ رزو 7 + —cos10°‏ 250 وزو 7 + f =sin80°‏ 
— ماذا تلاحظ ç‏ ۱ 1 ظ 
و = ;|| تمریر ۱ ياضيات 
tan 0 ۱‏ :|| تمرين 16 ص 145 ( المفيد في الرياضيات ) 
an 6 7 ۱ ۲‏ و | | تمرين 17 ص 145 ( المفید في الریاضیات ) 
š 2‏ ۱ ۱ ہے ےگ ون کاو اک au Sos u‏ وو کک asam iss a‏ کور کا وا تست و کور کس کے و کس وا سے ۱۳ 7 1 28 146 المفيد 5 I‏ یاضیات 
٥‏ قياس زاوية حادة sss‏ ...۰ 
ú 59 1‏ 1 
G) = cosa ۱ sin(90- o)=‏ -90) 512 و =slnG‏ رين - 90) 605 ۱ 
: 1 : 
6000207 ۱ و = tan )90 - a)‏ ۱ 
tan @ tan(90 - a)=‏ ۱ 


سے ہج 
المو سسة: أت" ابن الحجا ٠ ۷ ۷ ٠‏ 
الإعدادية a‏ الزاوية المحيطية والزاوية 
المستوی : الثالثة ث.|عدادي المرکزیه ضفي دائرة 


* مقارنه الزاویتین المحیطیتین اللتان تحصران نفس القوس 


توجیهات تربوية 


*استعمال العلاقة بين الزاوية المركزية و الزاوية المحيطية المرتبطة بها 
في حل مسائل هندسية 


التدبیر الزمني 


- الژوایا و خصانصها 
- الدائرة 


۔ المعاد لات 
- المثلث القانم الزاویه و الدائرة 
- مجموع زوایا مثلث 


الامنداداث 


- المثلثات المتقايسة و المثلثات المتشابهة 
- الهندسة الفضائية 


- حل مسائل عددية و هندسية 


1 _ الزاوية المحيطية- الزاوية المركزية تمرين1 
ےآ سس 


لے 4 
N‏ 5 
.` ۰ ۷ 1 »+ ع م 5 ۰ u‏ / 
١‏ -كل زاوية راسها ينتمي إلى دائرة وتحصر قوسا في 
| هذه الدائرة » تسمى زاوية محيطية. 
- في الشكل جانبه الزاوية 


لان رأسها A‏ 
استحضار خصائص ينتمى إلى الدائرة 


*مجموع زوایا مثلث ۱ 
*الزاویتان المتكاملتان | الصغيرة )1]5. 
* المثلث المتساوي ۱ ۸ ۸ ۱ ۱ 
الساقین 1- احسب ACB‏ و ACE‏ ۱ ۱ 1- اتمم الجدول التالي بوضع علامه (X)‏ 
* المثلث القائم الزاوية 2 ماطبيعة المثلث ABC‏ * علل ۳ š‏ في خانة الجواب الصحیح . 
و الدائرة 3 الدانرة التي قطرها ۱ 
| 81 أتقطع القطعة | ) 4أفي 
M‏ 
ماطبيعة المثلث BEM‏ ؟ علل | 


° — ال و ر س ل — ال ال — .+ — ال — ال ال — ا ال — ال ا — ے۔ سد ااا س اال س اا س اا س 


استيعاب المفاهيم 
التالية: 

* الزاوية المحيطية 

* الزاوية المركزية 

* الزاوية المحيطية 
المرتبطة بالزاوية 
المركزية 


1- من بين الزوايا أعلاه حدد تلك التي يكون 
رأسها ينتمي إلى الدائرة و ضلعاها يحددان 
قوسا علیها(تسمی زاوية محيطية). 
2- حدد زاویه راسها هو مركز الدائرة ) 
تسمى زاوية مركزية) 
3- حدد زاوية مركزية وأخرى محيطية 
يحصران نفس القوس 
4- لتكن 1 نقطة من المستقیم المماس لهذه 
الدائرة في النقطة A‏ 

أ- أنشئ المستقيم (۸1). 

ب- هل الزاوية CAT‏ محيطية؟ ماهو 

القوس التي تحصره 


2 - الزاوية المركزية 


تعريف 


١‏ في داترة كل زاوية رأسها هو مركز هذه الدائرة » تسمى 
زاوية مركزية 
في الشكل جانبه 
الزاوية 08 ۸ مركزية 
تحصر القوس 
الصغيرة B‏ هر 


3- الزاوية المحيطية المرتبطة بالزاوية المركزية 
تعريف 


` في دائرة ء نقول عن زاوية محيطية أنها مرتبطة بزاوية 
مركزية اذا كانتا تحصران نفس القوس. 


في الشكل جانبه 
الزاوية BMC‏ محيطية 
مرتبطة بالزاوية المركزية 


2- أتمم باستعمال القوس الملائم 


الزاوية 056 تحصر القوس 
الزاوية GMT‏ تحصر القوس 
الزاوية CMO‏ تحصر القوس 
الزاوية (0 1 تحصر القوس 

3 - آتمم مابلي بما بناسب 
- الزاویتان 0117و 
تحصران نفس القوس. 
- الزاوية FMO‏ محيطية مرتبطة 
بالزاوية المركزية 07 


بالزاوية المركزية 011 8 


تمرين 1 ص154 
تمرين14 ص 155 
تمرين19 ص 155 


مس محتوى الدرس 


1- نعتبر الشکل التالي مرتبطة بها نعتبر الشکل أسفله حیث ABC‏ مثلث 
۸ 1- کا متساوي الساقین في ۸ ومحاط بالدائرة و 
esa‏ “ل س ا اتلك 00 لد 00 لد 00 اا ااا اا اا اا اا اا اا ۱ (AT)‏ مماس لهذه الدائرة. 


١‏ في دائرة قياس الزاوية المركزية يساوي ضعف قياس 
الزاوية المحيطية المرتبطة بها. 


و 8۸0-72۰ و ۸۳-25 1 


فهم وتطبیق الخاصية ونکتب ریاضیا 5 
التالیة: چا رم 
*قياس الزاويةالمركزية 55200000000 ب / 
ہیں و نی ۱ ferpamasq paip‏ ی محيطية مرتبطة بالزاوية " | 
الزاوية المحيطية أ حدد الزاوية المركزية المرتبطة بالزاوية || یطیه مرتبصه بالراوه ۱ 1 ۱ 
المرتبطة ET ۱ o‏ | ۱ ۱ 
لمرتبطه بها المحیطیه BAC‏ المركزية ۸018 ۱ 5 
ب- بين ان: ا فإن: 808-2818 ضا 
20 ۸0 + 2 ۸ 28 او AMB=-l1AÓB‏ 
4 4 3 2 
و ۸0۳8-180 +800 ۲ 
۳ 
ج- استنتج أن : 800-2۸08 "۳ 
2 نعتبر الشکل التالي 2 حالة خاصة 
کہا کے 5 و ابص را تس تس و2 و s mI‏ سر سد من مس و 
S‏ 0 
۱ في الشكل المقابل الزاوية 
CA B ۱‏ محيطية مرتبطة 
A A A . j A ۲ ۱ ۱ 1 0‏ 
د بالزاوية المركزية A OC‏ د الل O‏ ل 
أ أنشئ الزاوية المركزية المرتبطة بالزاوية إذن : .CAT AOC =2CAB‏ 
۸۵0+ ۱ ^ 1 4 
المحيطية BAC‏ أو CAB=-—AOC‏ 
ب- باستعمال ما سبق بين أن : f‏ 2 
Z‏ 


BOC=2AOB 


لتكن (C)‏ دائرة مركزها O‏ 1 _العلاقة بين زاويتين محيطيتين تحصران نفس || تمرين3 

1- أنشئ زاویتین محیطیتین تحصران نفس القوس تعکر الشكل التالي ( () مركز الدائرة) 

B القوس‎ 

2 لیکن × و y‏ هما قیا سا هاتين الزاویتین 
بين أن : x=y‏ 

3- صغ خاصية 


فهم وتطبيق الخاصية 
التالبة: 

* الزاويتان المحيطيتان 
اللتان تحصران نفس 
القوس متقايستان 


أحسب قياسات زوايا المثلث ABC‏ 
تمرين4 


(C)‏ دائرة مركزها O‏ وشعاعها 3ء 


في الشكل جابه حيث 


8 ۸ ۴ = 40" : مثلث محاط بها حيث‎ ABF مماس للدائرة ۳ و‎ (MTT) 
F النقطة المتقابلة قطريا مع‎ H الزاويتان ولتكن‎ 
.(C في الدائرة(‎ ۸ ۸ 
x ; متفايستان لانهما‎ 
BHF محيطيتان و تحصران | 2- احسب‎ 


3- استنتج أن : 40° مزو6 = BF‏ 
4- نعطي 0,65 نہ ( 40) sin‏ 
آحسپ BF‏ 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 


المستوی: الثالثة ثانوي.إعدادي < x]‏ 


— حل معادلة من الدرجة الأولى بمجهول واحد. 


-- حل معادلات بسيطة تؤول في حلها إلى معادلات من الدرجة الأولى بمجهول واحد. -- يهدف حل المعادلات و المتراجحات من الدرجة الأولى بمجهول واحد إلى تعويد 
- حل مسائل تؤول في حلها إلى معادلات من الدرجة الأولى بمجهول واحد. 


— حل متراجحات من الدرجة الأولى بمجهول واحد. التلاميذ على حل مسائل نابعة من الواقع المعیش وتدريبهم على ترييض وضعيات 
-- توظيف المعادلة والمتراجحة في حل مسائل. مختلفة وذلك ب : تحديد وتحليل المعطيات ( لغويا و مفاهيميا) واختيار المجهول 
الملائم والبحث على الأدوات الرياضية الضرورية واستعمالها لحل المسألة المقترحة 
ثم تأويل النتائج المحصلة. 
- یتم اكتشاف حل المتراجحات باستعمال الترتيب. 
- الدوال العددية ‏ النظمات سالاحصاء — تمثل حلول المتراجحة على مستقيم مدرج. 
- مسائل هندسیه و عددیة 


-- تنبغي الحرص بهذا المستوی على تقدیم حلول المعادلات من الدرجهة الأولی 
ما ا ۱ 00090 بمجهول واحد مفصلة بجملة, 
۱ 0 ۳۳ روا ہم ہیں -- تعتبر المعادلات البراميترية و المتراجحات البراميترية من الدرجة الأولى 
بمجھول واحد خارج المقرر. 
-- تعتبر جميع المسائل التي تؤول في حلها إلى حل معادلات أو متراجحات 
براميترية من الدرجة الأولى خارج المقرر. 


- تقنيات الحساب العددي و قواعد الإشارة 
- الترتيب و التأطير 
- المعادلات من الدرجة الأولى بمجهول واحد x‏ ود 


التعرف على مفهوم 
المعادلة من الدرجة 
الاولی بمجهول واحد و 
حلها 


المیزان التالي في حالة توازن 
E‏ 


ليكن × هو وزن الموزة الواحدة 
1 - عبر عن هذا التوازن رياضيا 
2- استنتج ‏ وزن الموزة الواحدة. 


1- المعادلات من الدرجة الأولى بمجهول 
1 - تعريف 


ليكن a‏ و b‏ عدديين حقيقيين معلومين. 
كل كتابة على شكل ax=b‏ تسمى معادلة من الدرجة 
الاولی بمجهول واحد. 
-العدد X‏ يسمى المجهول 
- العددان ax‏ و b‏ یسمیان طرفا المعادلة. 


2- حلول المعادلات من الدرجة الاولی 
أ- قاعدة 
الآخر شريطة أن تتغير اشارة هذا الحد. 


لحل معادلة من الدرجة الأولى بمجهول واحد: 

* نضع الحدود التي تحتوي على المجهول 

في طرف و الحدود المعلومة في الطرف الاخر» 

وذلك بتطبيق القاعدة السابقة . 

* نقوم بجمع حدود كل طرف حتى نكتب 
المعادلة على شكل * *ax =b‏ 


| _ 0 
]: 077 
ODE SS 
| 2-8 ` 


۱ مك 


×= ہر 
7 


حل المعادلات التالية 

3x =10 
x—(5S—x)=3-2x 

3 - ) -[( =— 

2042 —3) - 36 = 36-6 


7 


حل المعادلة على شكل 
(ax + 0()0+0( -0(‏ 


المعادلة من الدرجة 
الأولى بمجهول واحد و 
حلها 


نشاط تمهيدي2 

نعتبر الجداء 11 حيث n jm‏ حقيقيان 
1 - آحسب الجداء mxn‏ فى حالة m=0‏ 

2- آحسب الجداء mxn‏ في حالة 0-0 

3 -متى یکون الجداء mxn‏ منعدما؟ 


نشاط تمهيدي3 
لاحظ المیزان التالي 


2005 


ليكن X‏ وزن الموزة الواحدة 
[ - عبر رياضيا عن حالة الميزان 
2 استنتج قيمة X‏ 


3- حلول معادلات على شكل: 0 = (0 + 0()6 + (aX‏ 


أ قاعدة 


لیکن n sm‏ عددين حقيقيين. 
mxn=0‏ يعني m=0‏ او 0-0 


ب- أمثلة 
حل المعادلتين : 
0 (1+×)(3-×2)و = [5- -x sx‏ 
1-المتراجحات من الدرجة الأولى بمجھول واحد 
1- تعريف 
لیکن و و b‏ عدديين حفیقیین معلومين. 
كل كتابة على شكل ax >b‏ او > ax‏ 
او و < ax‏ او ax <b‏ تسى متراجحه من 
الدرجه الاولی بمجهول واحد. 
-العدد × یسمی المجهول 
-العدد الذي 3 يحقق المتر اجحة پسمی حلا لها 
2۔ أمثلة 
6x <15‏ 


3x - 2x -1( < 1 - × 


2 + 5 < - +11 
8-009 X 

7 
3- خاصية نعتبر المتراجحة ax >b‏ 


*إذاكان a>0‏ فإن دء 
a‏ 


*إذا كان a<0‏ فان > × 
a‏ 


تمرين3 
حل المعادلات التالية: 


0- (1-×)(3+×7-۔) 
0 دعر تير 
0= 9+<6- 6 
—x(x+5)=0‏ 
تمرين 4 
نعتبر المعادلة التالية 7-7-6-0 
1- تحقق أن : 3 حل لهذه المعادلة. 
2- نضع 9-1-3 
أ- بين أن : 0 5۷ + ۷ 
ب - حل المعادلة 0= 5۷ + ۷ 
ج | تنتج حلول 
المعادلة 0 = 6 - x‏ — ”× 
تمرين5 
حل المتراجحات التالية 

32-5 > 2 +1 
2—4(x+] ۶-2 


(3× -1() + 5( 


ہے 
3 


تمرين6 
نعتبر المتراجحة التالية: 0 < ”×3- ”× 

1 - هل العدد 3 حل لهذه المتراجحة؟ علل 

2- هل العدد 3- حل لهده المتراجحه؟ علل 

2 عمل التعبیر+ * 

و استنتج حلول هذه المتر اجحه, 


1۔ حلول المسائل تمرين 
لأب عمره 45 سنة ثلاثة أبناء أعمارهم 


نشاط تمهيدي 4 
تلامذة قسم نصفهم یقطنون جوار الموسسة 


أ- خطوات حل مسألة 
و تلهم داخلیون. بالإضافة إلستة بنات يقطن حل 


ترجمة نص مسألة 
إلى معادلات أو 
متراجحات من 
الدرجة الأولى 
بمجهول واحد 

و حلها 


في دار الطالبة, 
1- عبر عن هذه المسألة رياضيا 
2- استنتج عدد تلاميذ القسم 


نشاط تمهيدي 5 

خالد و عمر صاحبا سيارتي أجرة یقترحان 

علی التلامیذ الداخلیین مايلي: 

- خالد : 200 ريال کتسجیل و 5 ریالات 
للکیلومتر الواحد. 

- عمر : 80 ريال کتسجیل و 15 ریالات 
للکیلومتر الواحد. 


داوود ۰ و فيصل يريد قرية تزارت. 


1- أي سيارة ستفضل فاطمة ؟ علل جوابك 
2- أي سیارة سیفضل فيصل ؟ علل جوابك 


3- حدد عدد الکیلومترات المقطوعه التي من 


آجلها تکون سيارة خالد أفضل من سيارة 
عم 


- قراءة نص المسألة جیدا و فهمها. 

- ترجمة نص المسألة إلى معادلة أو 
متراجحة. 

- حل المعادلة أو المتراجحة المحصل 


في قسم عدد الذكور يفوق عدد الإناث ب6. علما أن 
عدد تلامیذ هذا القسم هو: 

0 تلميذا. 
حدد عدد الذكور ثم استنتج عدد الإناث. 


النادی U‏ 1001 ہوم بالإضافة MI‏ 
0 لکل ساعة قضاها في النادي. 

النادي الثاني : 70 کانخراط بالاضافة 

إلى 201 لكل ساعة قضاها في النادي. 

حدد عدد الساعات التي يمكن قضاؤها في النادي 
لكي يكون عرض النادي الأول أفضل من عرض 
النادي الثاني 


على التوالي: 9 و 12 و 16. 
يساوي مجموع اعمار ابناءه ؟ 


نمرین8 
اکتری مسوول 

عن مؤسسة تعليمية حافلات من أجل تنظیم 
اذا وزع التلامید على الحافلات بمعدل 36 
تلميذ في کل حافلة» فان 11 تلمیدا ستبقی 
بدون مقعد. 

و إذا وزع التلامید على 
الحافلات بمعدل 45 تلميذ فى كل حافلة 
فان 16 مقعدا ستبقى شاغرة.. 


1 -ما هو عدد الحافلات التي اكتراها 
المسؤول ؟ 

2- استنتج عدد تلامید المؤسسة الذين 
استفادوا من الرحلة 


نمرین 9 
تمرین 68 ص 69 


سس 


المؤ ۳ ۳9 یه ابن الحجاج الإعدادية لوه | 
الاستاذ : المختار بوتنورة ۱ 


- التعرف على صورة نقطة بإزاحة معلومة. 
- التعرف على الإزاحة 1 التي تحول النقطة ۸ إلى النقطة B‏ . 
-- إنشاء صورة نقطة بإزاحة معلومة. 


-- التعرف على صورة قطعة و مستقیم ونصف مستقيم وزاوية ودائرة 
بإزاحة. 
تال لخدف حل مسال ديد 
- تعريف متجهه - تساوي متجهتين وربطه بمتوازي الاضلاع - 
- علاقة شال فى المتجهات 
- 7۱۸ حيث ہر عدد صحيح نسبي 
- مفهوم الازاحة ۔ إنشاء صورة نقطة 


-- يتم التذكير ودعم مکتسبات التلامیذ حول المتجهات. 


-- التأكيد على الحفاظ على المسافة و قياس الزوايا. 
-- يقدم ضرب متجهة في عدد حقيقي انطلاقا من وضعيات هندسية بسيطة الامتدادات 


علما أن تحقيق هذه الكفاية سيتم في الجذع المشترك العلمي و الجذع 
المشترك التكنولوجي. 
i‏ - الحساب المتجهي ( الجدع المشترك ) 
- الازاحة ۳ التحاکي والتمائل المركزي ) التعريف المتجهي لهذه التحويلات) 


- الهندسة التحليلية 
- العلوم الفزيائية 


سر سل[ تست 


التعرف على تساوي 


متجهتين وربط ذلك 


بمتوازي الاضلاع 


سا شبه منحرف متساوي الساقین 


قاعدتاه هما | [AB‏ و [Cp]‏ 
المتجهتین AB‏ و CD‏ 
اھر متا u‏ تام 
لیس لهما نفس | لمنحی . علل جوابك 
اد لكر کن لي لفن تسایر 
نفس المنحى. علل جوابك 
( المعيار) .علل جوابك 
1-5 آنشی النقطة M‏ بحيث يكون 
للمتجهتين ۸ و DM‏ نفس الاتجاه 
و نفس المنحى و نفس المنظم 
ب بين أن: ABMD‏ متوازي 
الاضلا ع 
AB -7‏ و AC‏ متجهتان غير 
منعدمتین ( C e(AB‏ 
1- أنشئ النقطة D‏ بحیث ABDC‏ 
متوازي الاضلا ع 
ما تمتل المتجهة ۸7 
3 اتمم مايلي : 
CA +CD =‏ : 
DB +DC =‏ : 


BA +BD = 
۸ +AC = 


ان 


نفس الاتجاه ونقس المتحی ونس الصحییی. 


ین المتجهتین 48 و CD‏ 
ی الإتجه أي (AB)// (CD)‏ 

ی _ 

ٹھما نفس المنظم ب( المعيار) ج1ت = AB‏ . 


A‏ و B‏ و12 و C‏ نقط غير مستقيمية 


AB = CD‏ بحتي: ADC‏ متوازي 
الاضلاع 


A = Ho - فان‎ AB - 92) إذا كان‎ 


هه مقابل المتجهة AB‏ هی المتجهة 841 . 


و نکتب : 1ے -- ۸4 . 


e 

1)- أنشئ M.‏ بحيث : 860 = AM‏ 
2 - آنشی N‏ بحيث : 08 - AN‏ . 
3 - استنتج أن ۸ منتصف | [MN‏ 
تمرین : 

( متوازي الاضلاع مركزه o‏ 
-أنشئن N‏ بحيث : BN‏ - 40 . 
بين أن: ONCD‏ متوازي الاضلاع 


I متوازي الأضلاع و‎ ABCD 
. ]80 | منتصف‎ 

1( آنشی E‏ ممائلة ۸ بالنسبة ل 7 . 
2 - لتکن J‏ منتصف | | . أ 
F‏ ممائلة ۸ بالنسبة للنقطة J‏ . 


DC - 08 = EF : أثبت أن‎ - (3 


انشاء ۸0+ 48و || AB -H‏ و AC‏ متجهتان ۱ ا نمرین : 
AB +CD‏ حيث : (48)ء © ABCD‏ متوازي الاضلاع 
۳ ا 5 : ۱ | أنشئ النقطتين Ns M‏ بحيث : 
` آنشئ النقطة D‏ بحيث | 5 s‏ سم سب 
AD - 18 +‏ کت 9۰۶ ۹ ۹9۹ 
7 تعر یف - 5 
As. Ds A‏ نقط كد كو مستقيمية 1 - 20 0+0۲۴ 
۲ ے AB‏ و 26 اذا كارع ABDC‏ تمرين : 


سی . 15 5 7 5 
و نکتب : ABC AD = AB+ AC‏ مثلث و ] منتصف | .|BC‏ 


1( ب انش اأ 7 : ۲ : 
وي ۱ 8+ CD =CA‏ . 

8 5 “ 7 0 ۱ -_ 8 — پت 
AB -1‏ متجهة معلومة , انشی M‏ حيث لي 2 - آثبت أن : 41 - .DB‏ 


0000 
ستعمال De‏ شاك || Me(AB)-‏ ية: ۱ ۱ 
کے ملك .. ۱ مهما كانت النقط B s A‏ و C‏ قان ` نمرین : 
8 لهما نفس المنحى 6م = 86+ AB‏ اختصر ما يلي : 
- جزم ل ح AM‏ هذه العادقة تسصیی حلاقة شال ` ا لس 
في هذه الحالة نكتب : 4۸3 = AM‏ حفة فى عدد حقيقى : EF +GE + FG‏ 
AB M e (AB) -‏ متجهة و 0 هی 
ل نقول أن المتجهة AM‏ هي جداء AB‏ في 
سم — ۳ العدد g‏ و نكتب AM = GAB.‏ اذا كان - ED +BA +DC - ۸ - BC‏ 
۲ هذ الحالة نكت «AB kà‏ ۸۷۲ و۸ و AB‏ لهما نفس ضر 
أي s a tA‏ تالا مات ABC‏ مثلث . 
ANÎ 0‏ وو سی .نی 1) - أنشئ 8 و ۴ بحيث : 
AM» AM =-aAB *‏ و AB‏ لهما l‏ 
نحيان متعاکسان فى حالة و سالب . 7- AE‏ و AF =2AC‏ . 
2 -بين أن : 48 - BE‏ . 


. EF =2BC : بين أن‎ - 3 


ربط استقامية النقط 
Ms B5 A‏ 
بالعلاقة 

7ی - AM‏ 
- ربط (MN)U(AB)‏ 
بالعلاقة 

MN - یس‎ 


تمھید : 

]` إذا کان =cAB‏ ۸ماذا يمكن 
أن نقول عن النقط : ۸ و 8 و °M‏ 
A۸ 2‏ و B‏ و MN‏ نقط مستقيمية 

إذا كان للمتجهتين 4/9 و AM‏ نفس 
المنحى بين أن : 0,۸ AM‏ 

_ AM s" 

AB ` 

۔ إذا کان للمتجهتين AB‏ و AM‏ 


يف 


تمهيذ : 

AB -1‏ متجهة M s‏ نقطة من المستوى 
أنشئ AC = 2۸8 = C‏ 

MN = AC حيث‎ N أنشئ‎ 

بين أن : 288 = MN‏ 

(MN) (AB) : بين أن‎ - 


AM - ۸ = 2 ۳ 


- آنشی النقطة M‏ حیث: 3۸8 = AM‏ 
- أنشئ النقطة N‏ حيث: 20۸- = CN‏ 
1 - برهن أن : ۲ = AN‏ 
2 برهن أن : 0 = MN‏ 
3- ماذا تستنتج عن المستقيمين 
*(BC)|(MN)‏ 


ليكن ABCD‏ متوازي أضلاع. 


1) - آنشی النقطتين E‏ و F‏ بحيث : 

AE=-lAD‏ و و ررظ2- 7ر 
2 2 

2( - اثبت ان النقط ) و ۸ و ۲ 


ہی مھ 97 


لیکن ABC‏ مثلثا و1 ول و × ثلاث 
نقط بحيث ٭ 81-286 و 


1۲-8 و‎ CJ = CA 


1) -بين أن : 186-1886 - 77 
3 2 
وأن : JK= 2BC- AC‏ 
> 15 5 
2( - استنتج أن النقط : 1 و[ و > 
م۰ 3 


میم مھ 


منت 


التعرف صورة نقطة um‏ ۲ 
بإزاحة وإنشائها 


سس( متوازي الأضلاع . 


1) - أنشئ E‏ صورة ۸ بالإزاحة التي 
تحول B‏ إلى .D‏ 
2( - أنشئ F‏ صورة B‏ بالإزاحة التي 
تحول 4 إلى .C‏ 
۱ بر هن أن š‏ 
في كلا الحالتين 1۷۲ هي صورة O, M‏ .ی x‏ 
بالازاحة التی تخول A‏ الى 13 بالإزاحة التي تحو ع إلى 0 . 
(á‏ برهن ان F‏ هي صورة C‏ 
تعر يف - بالإزاحة التي تحول D‏ إلى .C‏ 
تقول أن النقطة ۲۷۸ ھی سورع NI sss‏ 5( - استنتج أن ED = DC =CF‏ 
بالازاحة التي تحول كر الى 8 إذا کان - ےت 
MM'= AB‏ سس 1 
دمریں : 


الازاحة التي تحول كر الى سے ABCD‏ متوازي أضلاع مركزه O‏ 
بحا ار چ  )1‏ آنشی النقطة E‏ صورة D‏ بالإزاحة 
2 - أنشئ النقطة F‏ ممائلة D‏ بالنسبة 
للنقطة ۸ . 
آثبت أن O‏ منتصف القطعة [EF]‏ 


نمهید : 
u‏ متجهة M‏ و نقطتان من المستوى 
انشئ "۷ و "صورتي M‏ ول 


التعرف على 


الخاضته ا ساسا 
1ع املع 


بالاز احه./ 
-بین أن : M'N'= MN‏ 


إذا كاتنت ]۷ و N"‏ صورتي M‏ و N‏ 
على التو الی بالازاحة ذات المتجهة u‏ 
فان : M'N' = MN‏ 


=s J = J 


- معر 43 و انشاء نمهید ۰ 1- سہور يعض الاششال باز احة + 
حورن كرس الع || ب هو لكي سف نعتبر ازاحة ذات متجهة uú‏ ہب : cm‏ 3> ٦ط‏ . 
بس وی (D)‏ في هذا الترتيب _ — 1( - أنشئ A‏ صورة E‏ بالإزاحة t‏ ذات 
۱ ایی 50 أنشئ M‏ وط و (صور M‏ وط Ns‏ 1 وو ےے۔ ۲۳ المتجهة EG‏ . 
یں 0 على التوالي بالإزاحة / اي کھت 2 - أنشئ 8 صورة H‏ بالإزاحة t‏ . 
واستقامية النقط فی || 1-بين أن :۸۷۲ MN =M‏ و سے ۱ 3 -- أحسب : AB‏ . 
حل مسائل هندسية ۰ | (MN )//(M 'N')‏ ۳ 
بين أن : النقط PP UM‏ و" 7۰ 5 حر 
2 الات gM‏ ۲و لا - صورة قطعة MN]‏ ] بالازاحة ذات 0 مثلث و (113) ارتفاعا له 
مسدفديمية. 55 . MN‏ المتجهة u‏ هي : القطعة M'N']‏ ] أنشئ 8 و ٠ن0‏ صورتي B‏ و C‏ على 
3 حدد صورة لقطعة [ ۱ یت ۲ ہر اام ان 
ولدینا : MN=M'N'‏ التوالي بالإزاحة التي تحول ۸ إلى 171 . 


بالإزاحة. یر ید وت 

I‏ وزاحه. / f‏ ۱ --- نقول ان الاز احة تحافظ على المسافة --- 1- حدد صورة المستقيم (BO)‏ بالإزاحة 
4 حدد صورة المستقیم (MN)‏ التي تحول ۸ إلى .H‏ 

بالإزاحة / — 2 بين أن : (AH ) (BC)‏ 


5- حدد صورة نصف المستقيم [MN)‏ 2 تمرين : 
وہ ABCD F‏ متوازي أضلاع مركزه O‏ 
1( آنشی E‏ صورة ۸ بالإزاحة ذات 
5 المتجهة و . 
2 - انشی ۴ صورة C‏ بالإزاحة ذات 
- صورة مستقيم (MN)‏ بالإزاحة ذات لمتجهة . OD‏ 
المتجهة 11 هي المستقیہ x‏ 3 أثبت أن النقط : 18 و (1 و F‏ 
ولدینا: (M'N”y/(MN)‏ ۱ 
خاصبة ٠‏ 


يف 


ور + تقد یه باز احه هی ۲ V‏ + تقد یه 


معرفة و اه 
صورة زاوية بإزاحة 


تمھید : 

u‏ متجهة و ۸/02۷ ز اوية 

انشی M‏ و" و ” (صور Os M‏ 
1- حدد صورة نصف | لمستقيم [ON)‏ 
بالإزاحة_] 

- حدد صورة نصف المستقيم [OM)‏ 
بالازاحه./ 

2- استنتج صورة الزاوية 1/02 
بالإزاحة_] 


ج بين أن : ۲۵۱۸۷۲ MON =M‏ 


نمهید : 

H‏ متجهة دائرة 

- لتكن M‏ نقطة من الدائرة ) (O ;2cm‏ 
و۷۸( صورة ]2 بالإزاحة/ 


2— استنتج صورة الدائرة تا 
بالازاحة./ 


صورة زاوية] 077| بالازاحة ذات 
المتجهه 11 هی : الزاوية ۵۲ 
- ولدینا MON =M'O'N':‏ 


- نقول آن الاز احة تحافظ على قياس زاوية - 


3 


- صورة دائرة ) C‏ ) مركزها O‏ بالازاحه 


وشغاغها تفس شعاغ الدائرة ( 6 


A مثلث قائم الزاوية في‎ ABC 

[BC] نقطة من القطعة‎ E 

أنشئ 8 و07 صورتي B‏ و € على 
التوالي بالإزاحة التي تحول ۸ إلى 11 . 
1( - أثبت أن المثلث ”878700 قائم 
الزاوية. 

2 -بين أن : )”€ 8) // (BO)‏ . 
لتكن © و ”0 نقطتين من المستوى و 
لتكن (c)‏ الدائرة التي مركزها © 
وشعاعها 00م 

(C) صورة‎ (cC) 1)-أنشئ‎ 

بالإزاحة ذات المتجهة "007 . 

2( لتکن E‏ نقطة من (c)‏ و ٤”‏ نقطة 
من المستوى بحيث : 0۳۴0 
متوازي الاضلا ع. 


Sa‏ أن . النة A)‏ ۳ لیم ۲ إلى الدائرة 
C)‏ ). 


الثانوية الإعدادية عين 


هارون 


المستوى: الثالثة ت.إعدادي 


= التذكير بأفصول وارتوب نقطة -- تحديد |حدائيتي متجهة. 
-- تثبیت المصطلحات ثم الاستعمال و التمثيل. -- تحديد إحدائيتي منتصف قطعة. 
- ينيفي ربط إحداثيتا نقطة باحدائيتي متجهة. -- تحديد إحداثيتي مجموع متجهتين. 
- تحدید المسافة بين نقطتین معرفتین باحداثیتیهما. 


الامتدادات 
- المعلم المتعامد 
- آفصول و آرتوب نقطة 
- احدائیتی نقطة 

۱ - المتجهات و اازاحة 

- الهندسه التحليلية في المستوی و الفضاء - علاقه شال 

- العلوم الفيزيائية و علوم الحياة م الأرض و الإجتماعيات - مرهنة فيتاغورس 


_ المعادلات 


[- احدائیتا نقطة 


نشاط تذکیري 1 1- تعاریف 
نعتبر الشكل التالي * لكل نقطة M‏ في المستوى زوج وحید( (XM yM‏ يسمى لیکن( [: 1 (O‏ م.م.م 
زوج إحدائيتي النقطه M‏ في المعلم ( (O :1 ;J‏ ونكتب: ١‏ — تن 
M(XM;YM)‏ 
yM M‏ 
°0 © © ت 6 © .. © چ 0600 6© °( 37 4ھ چو زر 
° العدد و يسمى افصول النقطه M‏ 1- حدد إحداثيتى كل نقطة من النقط الآتية - 
° * العدد yM‏ يسمى آرتوب النقطه Š M‏ 
9 
Bs ۸ 1‏ و ) Gy Fy Es Ds‏ و 
0 
$ 
: 5 4 
° . سم بت Ea‏ با 
x‏ ےوتے 
e.‏ : 
i 2‏ 2 
3 ' 
? : 
: .+ 1 
F‏ : 
Ü | : Š‏ 


ü 1 2 3 >M 4 5‏ ۷یع 
1- أتمم مايلي باستعمال المصطلحات الملائمة 1 
المتلوث ([: ]: (O‏ يسمى 


* إذا كان 021-01-1 ۰ فان( [: 1: (O‏ معلم متعامد ممنظم 2 لتکن M‏ نقطة من محور الأفاصيل 


كما يمكن أن نعبر اختصارا:( [: 1: w.‏ و N‏ نقطة من محور لأراتيب 
الزوج ;yM)‏ ») د رت y‏ حدد أرتوب النقطة M‏ و أفصول النقطة N‏ 


2- حدد زوج إحداثيتي النقط F;C;B;A;J;I:O‏ 
3- أنشئ النقط التالية (1: 4-)>1 و (6: 70 و (0: T(-5‏ 


في ما يلي نعتبر المعلم ( [: 1: (O‏ م.م.م 
ناس امب 


1- احدائیتا متجهة 
خاصبة 1 


إذاكاتت ( رت«:ر) 4۸ د B(xp;yg)‏ 


فن: UYA)‏ ور رد- ور ) AB‏ 


نعتبر في المستوی المنسوب إلى معلم 
متعامد ممنظم النقط ٠‏ 

0 )2:-1 و(3-:2-) 8و(‎ A(—1;2) 

1) أنشئ النقط ۸ و 8 و٣‏ 

2 حدد احدائیتی المتجهة BC‏ . 

3( حدد إحداثيتي : 


المتجهتين BA‏ و AC‏ 
ب) استنتج إحداثيتي المتجهة BC‏ . 
ج) استنتج احدائيتي المتجهة 860 3- 


AB 0 | | q T T T 2ی وت سی‎ 
او‎ 


JB YA 

1- انطلاقا من النقطة ۸ انتقلنا بثلاث تربيعات إلى اليمين 
وانتقلنا بتربيعتين ن إلى الأعلى للوصول إلى النقطة 8 ء نعبر عن مثال 
هذا الإنتقال بالزوج (2: 3( و الذي يمثل زوج احدائيتي المتجهه ہے مت 

حدد إحداثيتي المتجهتين ۸ و 6 علما أن ٠‏ 
AB‏ و عتب [3) 48 أو (3:2) ۸8 ا سی سن 

A (3;—2)‏ و (3-:1-) B‏ و )5;0( C‏ 
2- حدد إحداثيات المتجهة 0/4 2 - تساوي متجهتين 
3- أنشئ النقطة M‏ حيث حيث : (2-:1) KM‏ و 
4- أتمم الجدول التالي AB‏ و CD‏ متجهتان غير منعدمتين 


71 1 ۶ مد د حر سو بے 


3 2۲3 |48 سوج ات نعتبر في المستودالمنسوب إلى معلم 


سے وت اھ کھت تاس کت سم تس ی سو سی 


(4)0:3 و (2:0-) B‏ و )2;0( C‏ 
مثال 1( حدد إحداثیتی النقطة D‏ حيث: 
نعتبر النقط(3:3) ۸و (4 -:1) 8و (2 -:2 -) 0 م - AB‏ 
حدد إحداثيتي D‏ لكي ABCDO5S‏ متوازي الأضلاع 


4) حدد إحداثيتي F‏ منتصف [AB]‏ 

و احدائيتي النقطة F‏ منتصف [AC]‏ 
و احدائيتي النقطة G‏ منتصف [BC]‏ 
5) آحسب المسافات ۸8 و AC‏ و BC‏ 


نمرین 3 : 


ماذا تلاحظ؟ 


نشاط تمهيدي 2 

لیکن( [: 1: (O‏ معلما متعمدا للمستوی 

نعتبر النقطتین yA)‏ :۸۸ و yp)‏ ; )13 

لتکن M‏ منتصف القطعه [AB]‏ 

۷۱۷۲۰ ۷۸ = ۷8-۰ JM J XM-XA =XBp-XM : بين أن‎ -1 
: استنتج أن‎ -2 


JA FYB XA TXB 
2 r 2. بت بن و‎ 
JM 2 M 7 


3- صغ خاصية 


3- احدائیتا مجموع متجهتین 
خاصیه 


اذا کان CD(c;d)‏ و AB(a;b)‏ 
فان +CD(a+c;b+d)  :‏ ۸۲ 
مثال 


نعتبر المتجهتین : (2:3-) 475 و (4-:2) 00 . 


حدد زوج إحداثيتي المتجهة 0 + 48 . 

4- احدائیتا متجهة في عدد حقيقي 

خاصیة 
AB (a:b)‏ و K‏ عدد حقيقي غير منعدم .إحداثيتا 
المتجهة ۸ k.‏ هما :5 .1 و k.a‏ 
ونكتب k. AB (k.a ; k.b)‏ 


111- احداثيتا منتصف قطعة 
خاصبة 


AG(xə;ya Í) óS:‏ فى (م«87:م2)2 
إذا كانت [AB] — M‏ 


فان : B‏ 
,7 7 
مثال 
نعتبر النقطتين (۸)2:3 و (2;1-) 8 
حدد إحداثيتى النقطة M‏ منتصف القطعة [AB]‏ 


نعتبر في المستوى المنسوب إلى 


ممم 

النقط : (1:5) ۸ و(3:9) 8 

و (11:5) C‏ و(9:1) 1 

1 -1) حدد احدائيتي کل من : 
المتجهتین AB‏ و DC‏ 

ب) حدد احدائيتي کل من : 

IDB| 

ج) استنتج (بطريقتين مختلفتین ( 

أن الرباعي ABCD‏ متوازي الاضلاع 


۱-2) احسب AC‏ و BD‏ 
<( احسب 4152 و BC2‏ و ۸02۶ 
واستنتج طبيعة المثلث ABC‏ 


نمرین 5 : 


نعتبر في المستوی المنسوب إلى معلم 

متعامد ممنظم النقط ° 

A(3;2)‏ و (1-:2-) M‏ و 

E (0;-2) 

1- حدد إحداثيتي النقطة F‏ صورة E‏ 
بالازاحة التي تحول 4 الى M‏ 

2- أحسب المسافة 4175 و FM‏ 


۷- المسافة بين نقطتين 
خاصبة 


إذا كانت (, :۸ و B(xp;ya)‏ 


AB = [za k) + فإن: “و‎ 


مثال 


نعتبر النقطتين (1:3-)۸ و )3.2( .B‏ 


. أحسب المسافة ۸17 
1- تحقق ان : AH= xp- xA‏ و ۲۸ ۲۶ BH=‏ 


2- ما طبيعة المثلث ABH‏ 


3- استنتج أن : YA)‏ - + 


نعتبر في المستوى المنسوب إلى م.م.م 
النقط ٠‏ (2:1-) ۸ و(2:2) b‏ و 
C(3;-2)‏ و( :)1 

1( حدد احدائيتي E‏ منتصف [AC]‏ 
2 حدد ‏ ووعلما آن: E‏ منتصف [BD]‏ 


3( نعتبر النقطة ]4[ ۸ 


أ حدد احدائيتي المتجهة 
مہ دک ہت 
AM --27‏ 

ب - استنتج أن النقط :۸ و B‏ 
و۷1 مستقيمية 


نمرین 7 ۰ 


نعتبر في المستوی المنسوب الی معلم 
متعامد ممنظم النقطتین : 

C (2;3) و‎ 8 )-2:-1( 

نعتبر الدائرة التي أحد أقطارها [BC]‏ 
1 ) أحسب r‏ شعاع هذه الدائرة . 

2 حدد احدائيتي النقطة H‏ مركز 
هذه الدائرة 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 
| لمستو 9 الثالثة ثانوي.إعدادي 


-- تحدید صورة عدد بدالة خطية. 

-- التعرف على وضعية تناسبية وترجمتها إلى الصيغة f (x ( -- ax‏ : 
-- إنشاء التمثيل المبياني لدالة خطية. 

-- تحديد صورة عدد بدالة خطية من خلال تمثيلها المبياني. 

-- تحديد عدد صورته معلومة من خلال التمثيل المبياني لدالة خطية. 

-- تحديد صيغة دالة خطية انطلاقا من عدد غير منعدم وصورته. 

-- تحدید صيغة دالة خطية انطلاقا من نقطة مخالفة لأصل المعلم من تمثيلها المباني. 
-- قراءة التمثيل المبياني لدالة خطية. 

-- تحدید صورة عدد بدالة تآلفية. 

۔۔ترجمة وضعية إلى الصيغة ۲ - ( (x‏ 1 

-- إنشاء التمثيل المبياني لدالة تآلفية. 

-- تحديد صورة عدد بدالة تآلفية من خلال تمثيلها المبياني. 

-- تحديد عدد صورته معلومة من خلال التمثيل المبياني لدالة تآلفية. 

-- تحديد صيغة دالة تآلفية انطلاقا من نقطتين مختلفتين من تمثيلها المبياني. 
۔۔ قراءة التمثیل المبياني لدالة تآلفية. 

-- توظيف اللدالة التآلفية في حل مسائل. 


- المعلم في المستوی — 
- التناسبية ‏ العمليات على الاعداد الحقيقية 
- المعادلات 


-- الاعتماد على دراسة وضعیات في التناسب تعرض لها التلامیذ في الأقسام السابقة 
لتحديد معامل التناسب وابراز علاقة خطية بين متغيرين ثم تقديم الدالة الخطية 
وإدخال الكتابة x — ax‏ 

¿ أن نلاحظ تناسب تغیرات ٦ھ‏ 
-- .یمکن ان سب تغيرات »وا 0< سس y|‏ 

X - 

عند دراسة معادلة مستقیم. 
-- يجب توظیف الداله التآلفية في حل مسانل متنوعة. 
-- اقتراح أمثلة يكون فيها التمثيل المبياني ليس مستقيما ( علاقة مساحة شكل 
PIP O Ta‏ کہ 
-- عدم الإفراط في تحديد صيغة داله خطيه أو تالفیه انطلاقا من إعطاء أعداد 
وصورها أو نقطتين من تمثيلها. 


` الدوال العددية ‏ النظمات الاحصاء 
- مسائل هندسية و عددیة 


_ التعرف على الدالة 
الا 


__ تحدید صو رة کے ا جا 


بدالة خطية. 


ليكن x‏ هو طول ضلع مربع و y‏ هو 
محیط هذا المربم 
1- آحسب محیط مربع إذا کان طول 
ضلعه: 1, 2, 5, 8, 10 
2- آوجد العلاقة بين × و ۷ 
تمھید . 
لیکن ھی المسافة التي یقطعها راجل 
يمشي بحركة منتظمة بسرعة 51/۲ 
مب ×(بالساعة ( 

1- اتمم الجدول : 
.|( |3 |10 151 
سر | .ال . 


2- أوجد العلاقة بين X‏ و .y‏ 
0 سسجت رخ 


5 
مساحة هذا المربع 


: اتمم الجدول‎ - 1 
| Í | Í ” | 


2- أوجد العلاقة بين × و ۷ 
هل هذا الجدول يمثل جدول تناسبية ؟ 


[ - الدالة الخطية 

1 تعريف 

CIEE EI 
اه او ام ام‎ = | 
y = 4× لدینا إذن:‎ - 

- نلاحظ أن هذا الجدول يمثل جدول تناسبية 

و معامل التناسب هو : 4 

_ العلاقة ×4 = y‏ تعطينا طريقة تربط كل عدد حقيقي 
x‏ بالعدد الحقيقي عر ك4 هذه الطريقة تسمى دالة 
خطية معاملها 4 نرمز لهاب f‏ و نكتب 
f(x)=4x‏ أو f:x—->4x‏ 

العدد .4 يسمى صورة ۲ بالدالة الخطية / 


العلاقة 1 3 بالعدد الحقيقي aX‏ 
تسمی دالة خطية معاملها 0 و أك : N‏ 
f(x)=ax‏ أو يزوج ج: ‏ 
العدد QX‏ يسمى صورة ہر بالدالة الخطية f‏ 


: دوال معرفة كمايلي‎ h و ع و‎ f 


h(x) = - 5< و 0۲ - () وو‎ ۶ G)=— 


دوال خطیه معاملاتها على التوالي : + و 0و 5- 


J ۳ )-8( |‏ و (1+۰3-) f‏ 
2 ماهو العدد الذي صورته 7بالدالةع 


تمرین : 
نعتبر الدالتین | لخطیتین المعرفتین بما پلي: 
f(%)=5x‏ و g(x)=-3x‏ 
نعتبر الدالة h‏ حیت: 
h(x) = f(x) + 2)‏ 
و الدالة t‏ حیت:(200 t(x) = f(x)‏ 
1- بین أن h‏ دالة خطية. 
2- هل t‏ دالة خطية ؟ 


و الا .سس سم | e‏ ہہ 
خطية انطلاقا من عدد ودالة خطبة حيث ' )رودزرو | إذاكانت f‏ دالة خطية و × عدد حقيقي غير ' 7 f (—3)=7 maa‏ 
ميدي 58 


>« ری o)‏ )03 )02 ۱ منعدم فإن : تمرین . 
| معامل الدالة ‏ هو العدد الحقيقي ۰ ۲۳۶ / f‏ دالة خطية و (A)‏ تمثيلها المبياني . 

وا ۱ || لکن (2:3-) ۸7 من (۸) . 

i ۱ ۱‏ 1( حدد معامل الدالة . 
انشاء التمثیل المبياني نعتبر الدالة الخطية f‏ بحیث: . 2 — استنتج تعرف الدالة Jf‏ 
لدالة خطية-- f(x) = -2x‏ 33 98 8 3( - أنشئ (A)‏ ۱ 

1- اتمم الجدول التالي: حدد معامل الدالة f‏ ثم حدد (2) .f‏ تمرين ۰ 
المستقيم ((])هو التمثيل المبیانی للدالة 1 في 
معلم متعامد ممنظم (ل,0,۱) 


3- التمثيل المبيانى لدالة خطية : 


([: ا معلم متعامد في المستوی 
a lami‏ اط مر مستقیم‌یمر من 
صل المعلم 0 و من النقطة ( (:) M‏ حیث ,ح()1. 


۱ 
۱ 
| 
ده ل ۱ 
المبياني لدالة خطية. 
2 انشئ النقط ۸ و82 € ور و ۲ و ۱ 
F‏ في معلم متعامد ممنظم f (O,L,J)‏ دالة خطية معرفة كما يلي : 2  )(<‏ 
3 ماذا تلاحظ؟ أنشئ التمثیل المبياني للدالة f‏ في المستوی المنسوب 
_ هل النقطة . .. ِ 
کاخ (15:11 مسقي مع | إلى معلم متعامد ممنظم (0:7:7). 1-حدد مبيانيا (1) f‏ و (3-) f‏ 
4 هل النقطة M(12:-24)‏ مستقيمية ملاحظة هامة : W‏ ۱ ۱ 2 حدد مبيانيا العدد الذي صورته 4 بالدالة 
ل Í‏ ( ا M (x;y)‏ نقطة تنتمي إلى التمثيل المبياني لدالة f‏ 
خطية f‏ يعني : 2( 3 حدد معامل الدالة ثم حدد (7) f‏ 


تمھید : 1] - الدالة التالفية بن ۰ 
Ee.‏ على الدالة || يقترح نادي رياضي على زبنائه -- سس .لس || گر و ع دالتان تالفيتان معرفتان كما يلي : 
التعريفة التالية ۲ ۱ ٥ ١‏ و عددان حقيقيان معلومان . | 1+ Jx —>—2x‏ و 
0 درهم واجب الانخراط وأداء 20 | العلاقة / التي تربط كل عدد حقيقي ۲ بالعدد | 
درهم على كل حصه تدريبية (ساعة) ۱ 0 V‏ 5 | 
ف تحدید صورة عدد "sui‏ الحدول التا اا ۱ | لحقيقي +b‏ ×4 تسمى دالة تالفية معاملها 0 
بدالة تالفية 1- جدول التالي ۱ و نکتب : 0+ f(x)=ax‏ او 0+ يروج رام 
أ العددثم+ رم يسمى صورة x‏ بالدالة الخطية / 
4 


ده فك ا حر مت ۱ 
3- لنکن g‏ العلاقة التی تربط عدد || / و م دالتان معرفتان کمابلي : 
الحصص التدریبیه بالمبلغ («)م 
له اجب أداوه 

بين أن ۰ 50 + 20x‏ = (2)6 


0700899 و 5-(20 


f )-1+/5[ و‎ ۶۱ 6)-8( | 


۳۳۳ 1 
میک 97 55 5 دالة تالفية معا بح 
العلاقة g‏ تسمى دالة تالفية و نرمز لها J‏ یه معاملها 0 2- ماهو العدد الذي صورته 7بالدالة 
. 50 + ×20 جد :و -- م دالة تآلفية معاملها 0 . رید 
لتكن مر دالة تآلفية معرفة كما يلي : 
f (x )=3x - 3‏ . 
1- عبر عن f (x +y)‏ و 


f(x.y)5 f (x —y)‏ و 
(y 0) ۳9‏ بدلالة x‏ و را 


2 آحسب و حیث : f(a)=a‏ 


تحديد صيغة دالة تالفیة 
انطلاقا من نقطتين 


لدالة تألفية-- 


__ قراءة التمثيل 
المبياني لدالة تآلفية. 


7 J 3 الأ‎ 


f(x) = -6x +5 


1- آحسب: (۴)1 و sf(-4)‏ (۲)7 
(0-10: )1(4 

۳ 4-1 (4)-1 
2 من دون حساب تظنن النتیجة: 
f (2008)—f (1995)‏ 
)2008-1995 ` 
3 = 
نعتبر الدالة التالفية f‏ بحیت: 

f(x) = -2+1 

1- أتمم الجدول التالي: 


2 انشئ النقط ۸ و € و(1 و8[ و 
3 ماذا تلاحظ؟ 

4 هل النقطة M(5:9)‏ مستقيمية مع 
هذه النقط ؟ 


4 هل النقطة M(12;-24)‏ مستقيمية 
مع هذه النقط ؟ 


])7(-1)-4[ 


إذا كانت f‏ دالة تآلفية و × و ,ععددين 


حقيقيين مختلفين x)‏ 7 ) فان معامل 
الدالة التالفية هو Z O03227 (ta)‏ 


م دالة تآلفية بحيث ۰ 
دع (1-) f‏ 
حدد معامل الدالة 7 تم حدد .f (x)‏ 
3- التمثيل المبياني لدالة تالفية : 


(0:7:7) معلم متعامد في المستوى 
التمثيل المبياني لدالة خطية هو مستقیم 
يمر من نقطتين مختلفتين 
((۴) :۸0 و B(x';¿fGx”m‏ 


f )2( - 22-3: دالة تالفية معرفة كمايلي‎ f 
في المستوى المنسوب‎ f أنشئ التمثيل المبياني للدالة‎ 
٠ ملااحظة هامة‎ 

EDT M (x;y)‏ ۲ إلى ا نب[ المبياني لدالة 
تالفية f‏ يعني : JfG@)=y‏ 


1)4) - 1)3( = 4: دالة تآلفية حيث‎ f 
f(5) - 1)2( : احسب‎ 

1 دالة تالفية و (A)‏ تمثيلها المبياني . 
لتكن (2:3-) M‏ و (4-:5) N‏ 

نقطتين من (A)‏ . 

1( — حدد معامل الدالة .f‏ 

2 - استنتج تعرف الدالة . 

3( - هل (9:6) P‏ تنتمي الى (A)‏ ؟ 

م الدالة التألفية المعرفة بمايلي : 
 -3‏ 2ے ( 2۲ )771 . 

1( مثل مبیانیا الدالة m‏ في معلم 
2 - حل جبریا ثم مبیانیا المتراجحتین 
m( x)> 0 -- (—.m( x) <0 -- )‏ . 
نعتبر الدالتين ۲و ۽ حيث: 

4 

f (x)=‏ و2+«2-(*)؟ 
3( آنشی التمثيل المبياني لکل من / و 
4( - اقرأ في التمثيل المبياني العدد الذي 
له نفس الصورة بالدالة 1 و بالدالة کے 


الموسسة: ثانوية ابن الحجاج الاعدادية 
| لمستو 9 الثالثة تانوي.اعدادي 


-- تحديد المعادلة المختصرة لمستقيم. 


ب التعرف .على توازي مستقيمین من خلال میلیهما 


-- التعرف على تعامد مستقیمین من خلال میلیهما. 
-- استعمال الهندسة التحليلية في حل مسانل. 


المعلم في المستوی — 
المتجهات - 

استقامية النقط - 

الدو ال الخطية و التالفية 


)9(:۷ - ax+p 
(D'): y= a'x + ۵ 
و' و‎ = a متوازيين إذا وفقط إذا كان‎ 
يكونان متعامدين اذا وفقط إذا كان‎ 
1[- -' ۰. 
ينبغي الربط بين معادلة مستقيم والدالة التالفية.‎ -- 
ربط هذه الفقرة بحل نظمة معادلتين من الدرجة‎ -- 
الأولى بمجهولين.‎ 


د s‏ 1- فص ند 1 0 ۳ | تقد 
f(x) = -2x + 1‏ —— تعریف 
!- احسب: (1)0 ,(1)1 ,(۴)1/2 
ب- آنشی التمثيل المبياني (D)‏ للدالة f‏ 
في معلم وو ممنظم. المعادلة المختصرة لمستقيم (D)‏ غير مواز لمحور الأراتيب 
M(x;y) -2‏ نقطة من (D)‏ 
بين أن 1 + 2- = y‏ هي على الشکل: 0+ ×" = ۷ :(۱) 


لیکن (ل,|,0) معلما متعامدا ممنظما. 


العدد m‏ يسمى المعامل الموجه أو ميل المستقيم (D)‏ . 


تمهيد : 
نعتبر المستقيم ((1)حيث: العدد م يسمى الأرتوب عند الأصل. 
(D):y=3x+I‏ 


۱ 11 مللاحظة: (D):y=ax +b‏ 
ارتویها هو 2 (ولانی*)]۷ تنتمي إلى (5) يعني +b‏ م26 ولا 


- حدد ارتوب النقطة ۸ علما ان - انشاء مستقیم معرف بمعادلة في م.م.م. - حدد ميل (D)‏ و آرتوبه عند الاصل. 
فصولها هو 0 لانشاء مستقیم(,1) معرف بمعادلة في 2- هل النقطة: (۸)0:2 تنتمي الى (D)‏ 
- انشئ المستقيم .e.e.e (D)‏ يكفي أن نحدد نقطتين مختلفتين من هل النقطة: (4-:1-)8 تنتمي الى (D)‏ 
(,1) وذلك بإعطاء أحد المجهولين قيمة 3- حدد ۾ علما ان M(a;3) = (D)‏ 
حبار كر ا 4- آنشی المستقیم (D)‏ 
المستوى منسوب إلى معلم متعامد منظم 
([:0:7) . نعتبر (A)‏ مستقيما ذا 
المعادلة  :‏ 5 مد y‏ . 


أنشئ المستقيم (۸) 


2- تحديد — 
a p f‏ و A‏ ) تمثيلها المبياني إذا كانت ( , ۷:,) 4د( ول:و8)x‏ حدد n‏ المختصرة للمستقيم (AB)‏ في 
يمرمن (2:3-) M‏ و )5-4( N‏ تنتميا ن إلى المستقيم ((1) فإن ميله هو : تو اس s‏ 
1( حدد معامل الدالة f‏ .مادا 5 0 < A(2;-5)‏ و B(-4;1)‏ 
يمثل بالنسبة ل ) ٦ (A‏ سک 65پ "ف سس سس < A(3;3)‏ و (5-:1) 8 


)= استنتج ج المعادلة المختصرة 1 تمرین : 


الحالات الاتية ۰ 


5 ن النقطة (3-:2) 4 و ميله‎ i < Á 
3 2 9 _ معلم متعامد مملظم.‎ [O |.) 
يمر من (3-:-)0 و ميله ا‎ > 
اع و رک ما یک شتا تھا کے‎ [D ۷2۱۸۲0 کن 0۷2۱۱۲0 و‎ 
7 N . مستقيمان بحيث:‎ (D') s (D) 
ہے 50 - | ب أ متعا‎ 
ين نج | || المستوى منسوب إلى معام متعامد منم‎ = mx + نزو و اه‎ y = و 8 نفطتان من (0) بحيث : (,[:8)1 د (:[:0)0 م + × ور‎ ۸ OE 
فان (0]) ۸ (۱) ال لنقط‎ m = m' مستقیمین من خلال ۱ ۱ ِا ۳ کہ إذا كان‎ 
انشی النقط : (۸)2:2 و‎ - (1 = m' فان‎ (D) // (D') مس إذا كان‎ ۱ ۱ ۱ ] 997 = 
.CC3 ۸ر 8 قطان سن (0) سان .| ل || رم و‎ 
(K) حدد معادلة للمستقيم‎ — (2 ۱ 3 ۳ ۱ 
المار من © و العمودي على المستقیم‎ (D): y = 2x + Fr. (D) اهب الارقع ,لوا دواد بل 3 - 2 ی‎ 
. (AB) EAE iwa. ) 989-2 
(L) سح ہت 3( - حدد معادلة للمستقيم‎ | (Û) ين ل ق8۸۸ شازي عاعؤ تج آن(0)‎ 


المار من © و الموازي للمستقیم (AB)‏ . 


لیکن (ل,|,0) معلما متعامدا ممنظما. 
(D)‏ و (D')‏ مستقيمان بحيث: 
م + ۲۱۷ < ۷ :(نا) و (D):y=m'x+p'‏ 
4 إذا كان 1- = m × m'‏ فان (D')‏ ل (D)‏ 


> إذا كان (D')‏ ل(10) فان 2-1 ۲۲ x‏ مم 


)0(: ۱-5 


و - 3- - ۸۱:۷ ) 


(L):y==x 


من بين هذه | لمستقیمات حدد | تفر لمستقيمين 
المتعامدین معللا جو ابك. 


ہے ای ۸:4 و (8)2:7. 


حدد معادلة مختصرة š‏ للمستقيم (D)‏ 
واسط القطعة [AB]‏ . 


ھر ير , 
المستوى منسوب إلى معلم متعامد ممنظم 
.(O;l;J)‏ 


03 نعتبر المستقيم (1) ذا 
المعادلة : 3+ 2 < وا 


1) - حدد ميل المستقیم (D)‏ . 
2( - اثبت أن النقطة (1:1-) ۸ 


... فى 7 إلى 1 تفر (D)‏ ۱ 


— هل المستقيم (]) ذو المعادلة 
y < 2-5 :‏ مواز للمستقيم (D)‏ . 
4( — حدد معادلة للمستقيم (A)‏ 
المار من النقطة (2:3) 8 و العمودي 
على المستقيم (D)‏ . 
5( - نعتبر النقط 
E(1;—2)‏ و (5-:0) ۲ . 
) -- أوجد المعادلة 


المختصرة للمستقيم (EC)‏ ثم حدد ميله. 
ب) -- أثبت أن النقط C‏ و E‏ 


: (2:1) 6 و 


تحديد صيغة دالة تالفیة 
انطلاقا من نقطتين 


إنشاء التمثيل المبياني 
لدالة تألفية-- 


__ قراءة التمثيل 
المبياني لدالة تآلفية. 


7 J 3 الأ‎ 


f(x) = -6x + 5 


1- أحسب: (۴)1 و (4-)۴ و f(7)‏ 
(۲۳۔(ص:؛ ft)‏ 


1-4 4-1 1-7 


f (2008)— f (1995) 

` 2008-1995) ˆ 

=S K 

نعتبر الدالة التالفية f‏ بحيث: 
(x) = -2+1‏ 

1 أتمم الجدول التالي: 


ران النقط ۸ و € ور و ۲ و 
F‏ في معلم متعامد ممنظم ([,0,1©) 
3 ماذا تللاحظ؟ 

4 هل النقطة (۷])5:9[ مستقيمية مع 
هذه النقط ç‏ 

4 هل النقطة M(12:-24)‏ مستقيمية 
مع هذه النقط ؟ 


t()-t(-4) 


۱ إذا كانت f‏ دالة تآلفية و × و _×عددین 


حقيقيين مختلفين x)‏ 7 ) فان معامل 
الدالة التالفية هو J )۲۱( J G)‏ 


۰ دالة تآلفية بحیث‎ f 
J e D) 
f(x) ثم حدد‎ f حدد معامل الدالة‎ 
: التمثیل المبياني لدالة تالفية‎ 3 


(0:7:7() معلم متعامد في المستوى 

التمثيل المبياني لدالة خطية هو مستقیم 
يمر من نقطتين مختلفتين 

B(x';¿f )25( و‎ ۸0:7 (x)) 


f‏ دالة تالفية معرفة كما يلي ٭ ہے 2 ع (2) ل 
أنشئ التمثيل المبياني للدالة f‏ في المستوى المنسوب 
ملااحظة هامة ٠‏ 

M (x;y)‏ نقطة تنتمي إلى التمثيل المبياني لدالة 
تالفية f‏ يعني : 12 -(06) / 


1)4( - 1)3( = 4: دالة تآلفية حيث‎ f 
])5( - 1)2( : احسب‎ 

. تمثيلها المبياني‎ (A) دالة تالفية و‎ f 
N )5:-4( و‎ M )-2:3( لتکن‎ 

نقطتین من (A)‏ . 

1( — حدد معامل الدالة .f‏ 

2( - استنتج تعرف الدالة . 

3 - هل  )9:6(‏ تنتمي الى (A)‏ ؟ 

وہر الدالة التآلفية المعرفة بما یلی : 
.m(x)=2x—3‏ 

1( مثل مبيانيا الدالة m‏ في معلم 
متعامد ممنظم (0:1:7). 
2 - حل جبریا ثم مبیانیا المتراجحتین 
m( x) > 0 -- (—.m( x) <0 -- )‏ . 
نعتبر الدالتين ۲و ۽ حيث: 

4 

f )2(-‏ و 2+ g(x)=2x‏ 
3( آنشی التمثیل المبياني لكل من و 
4 - اقرا في التمثیل المبياني العدد الذي 
له نفس الصورة بالدالة 1 و بالدالة ٤‏ 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية الأستاذ : الشرقي السعيد 


المستوى: الثالثة ثانوي.إعدادي < 


-- حل نظمة معادلتين من الدرجة الأولى بمجهولين جبريا. 1 F ۳۳ Z sa‏ 
5 9 وات وس پس ين كي -- یتم الر بط بد" نظمه معادلتین من الدر چه | م و معادله 
-- حل نظمة معادلتين من الدرجة الأولى بمجهولين مبيانيا. يتم الرہ بين حل لتين من الدرجه الاولی بمجهولين و 
يي Li aa‏ 09 -۔ بعت في حل النظ ات على طريقتي ال يض والتأليفة الخطية. 
ES‏ یت -- ينبغي الحرص على توظيف حل نظمة معادلتين من الدرجة الاولی 
بمجھولین في وضعيات مستقاة من الواقع المعيش أو من مواد دراسية 
أخرى. 


9 تقنیات الحساب العددي وو قواعد الإشارة 
- معادلة مستقيم 1 
- المعادلات من الدرجة الأولی بمجهول واحد - الدوال العددية. ۱ 
- مسائل هندسیه و عددیه 
- الاحصاء 
- الفیزیاء- الکمیاء - علوم الحياة و الارض 


يساوي 26 و فرقهما يساوي 8 

1- هل العددان هما: 10 و 16 ؟ علل جوابك 
2- هل العددان هما: 12 و 4 ؟ علل جوابك 
3- أوجد هذين العددين 


نشاط د تمهيدي 2 
نعتبر الميزانين التاليين في حاله توازن 


لیکن x‏ هو كتلة الموزة الواحدة 
و y‏ هو كتلة البرتقالة الواحدة 
( البرتقالات الثلاث لها نفس الكتلة 
و الموزات الأربع لها نفس الكتلة) 
1- عبر رياضيا عن هذين التوازنين 
2- استنتج و y‏ 


c baa‏ > وغ أعداد حقيقية معلومة. 
kus‏ 

كل كتابة على شكل ۰ dx+ey=f‏ | تسمى نظمة 

معادلتين من الدرجة الأولى بمجهولين 


* العددان و ۷ هما المجهولان. 
*الزوج (۲۷,) الذي يحقق المعادلتین معا 
يسمى حلا لهده النظمة. 


أمثلة 


2x—3y=7 


27 
| x+5y=—3 


و3 +« 


1- الحل الجبري لنظمة 
أ- طريقة التعویض 
هذه الطريقة تعتمد عل حساب أحد المجهولين X)‏ أو 
y‏ ) بدلالة الآخر في إحدى المعادلتين ثم تعويضه في 
المعادلة الأخرى حيث الحصول على معادلة من 
الدرجة الأولى بمجهول واحد. 


تمرين 1 
حل النظمات التالية باستعمال التعویض٠‏ 
4x—5y=0‏ 
5x—4y=9‏ 


. Jx+/2y=3 
2 ` [|-V2x+y=-2 


تمرين2 
حل النظمات التالية باستعمال القالفة 
الخظنة: 
—7y --4‏ رو 
+3y -0‏ رڈ 
3x —2y - 4‏ 
x +2y = 0‏ 


3x +y =2 
3x +2y - 5 
تمرين3‎ 


نعتبر النظمة التالية ۰ ای 


x+3y=11 
هل الزوج(1,3) حل لهذه النظمة؟ علل.‎ -1 


2 حل هذه النظمة. 
k: +2y2=]‏ 


اک ۱ تك حلول التظلفة 
5 1 وب رل 


—a+3b=l 
—3a+6b=—3 ° 


۱ 


حل نظمة باستعمال 
تقنية التألفة الخطية 


نشاط تمهيدي3 


نعتبر النظمه التالية 


| x+2y=3 )( 


3x—y=5 (2)‏ 
1- عبر عن x‏ بدلالة y‏ في المعادلة )1( 
2- عوض x‏ بقيمتها في المعادله )2( 
3- استنتج y‏ و X‏ 


نعتبر النظمة التالية 


| 2x-3y=1 `“ (1 


5x+2y=26 (2) 


1- بين أن : 


4x-6y=2  )( 
l5x+6y=78 (2) 
2 
—10x+15y=5 (1) 
10x+4y=52 


بجمع المعادلتين (1) و (2) طرفا لطرف 


19y -57 19× -6‏ 
3- استنتج قيمتي x‏ و5 


ب- طريقة التألفة الخطية 
هذه الطريقة تعتمد على ضرب كل معادلة فى عدد 
بالكيفية التي تجعل معاملي أحد المجهولين متقابلانء 
ثم نجمع المعادلتين المحصل عليهما طرفا طرف » 


واحد. 


مثال : 
نیا ان 4x—5y=-6‏ 
انحل | | کرت 


1 — الحل المبياني لنظمة 


تعتمد هذه الطريقة على ربط کل من معادلتي النظمة 
بمستقيم > ثم تحديد زوج إحداثيتي نقطة تقاطعهما ( في 
حالة تقاطعیما) مبيانيا ء وذلك بإنشاء هذين المستقيمين 


مثال : 
۰ مت انا ہا مم نے xXx+4y=—5‏ 
لنحل مبيانيا النظمتين : یرم 
3x—y=—5‏ 
—6x+2y=—4‏ 


تمرين3 | 
حل جبريا ثم مبيانيا النظمات الاتية : 
2x +y <-1‏ ۱ 
i Sir‏ 
[1ح< 2۷ د ير 
2-0-. رات 21 
۲0ت 


—2y —5=0‏ ر3 
نے ۱+ 2 ۲ 
Ë É +2y=1‏ 
|3X+y=2‏ _ 
سو ۲ 
2ے 0+ 2 
6 - (2 + 8 | 

ررر = 
۳ 


حل نظمة باستعمال 
المبيان 


2- لیکن (D)‏ و (.])مستقیمبن معادلتيهما 
على التوالي هما : (1) و (2) 
۰۱ أنشئ (D)‏ و (L)‏ في م.م.م 
ب- حدد مبيانيا زوج إحداثيتي النقطة 
M‏ نقطة تقاطع المستقيمين (D)‏ و (L)‏ 
ج- ماذا يمثل هذا الزوج بالنسبة للنظمة؟ علل 


نشاط تمهيدي6 


وزع فلاح 60 لتر من الحليب على 14 
قنينة منها ما يسع 5 لترات و منها ما 
يسع 3 لترات . 

حدد عدد القنینات من كل نوع . 


۷- حلول المسائل 
1- خطوات حل مسألة 


757 کیک تس 
- اختیار المجهولين الملائمين. 
وین لصن سس اج سا 

- حل النظمة المحصل عليها. 

- التأكد من صحة الحل. 


ب- مثال: 

عندي ما مجموعه 30 رأسا . ما هو عدد الدجاج و 
عدد القني لدى الفلاح؟ اذا علمت أن مجموع عدد أرجل 
الدجاج و القني هو 82. 


أوجد عددا صحيحا طبيعيا يتكون من 
رقمين علما ان: 
يساوي12 


* إذا بدلنا الرقمين أحدهما بالآخر نقص 
العدد ب18 


تمرين5 
يتوفر شاب على مبلغ من المال قدره 60 
درهماء يتكون من قطع نقدية من فئة 5 

دراهم و من فنة 10 دراهم ما مجموعه 9 
ماهو عدد القطع النقدية من فئة 5 دراهم 
و عدد القطع النقدية من فئة 10 دراهه؟ 


تمرین‌5 

يحتوي مسحوق على 15% من الحلیب 
بینما يحتوي مسحوق تان على 34% . 
كيف يمزج المسحوقان للحصول على 
مسحوق ثالث كثلته ع 520 و يحتوي 
على 2096 من الحليب ؟ 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية 


المستوى: الثالثة ثانوي.إعدادي 
الأستاذ : المختار بوتنورة 


-- ينبغي الحرص على أن تكون المعطيات اإحصائية موضوع الدر اسف 
حقيقية ومستقاة من مجالات متنو عة» اجتماعية أو اقتصادية أو علميةء ذات 
صلة بالحياة العامة للتلميذ ومن مواد دراسية أخرى يتعود التلاميذ من 
خلالها على جمع المعطيات وتنظيمها في جداول و مبيانات. 

-- يتم حساب الوسيطات الا حصائية وتأويلها بهدف الإجابة على تساؤلات 
مرتبة بدراسة الظواهر والقيام باستنتاجات. 

-- تتم مقارنة متسلسلتين إحصائيتين من خلال كشفين أو تمثيلين مبيانيين. 
-- يمكن استغلال البر انم المعلوماتية المندمجة في الحواسب في حدود 
لمتوفر بالمزسسات التعليمية. 


اله ا ا ا ا 

حاب لس ل کسی تفلا سج O‏ 
غير العلمية. f‏ 

-- توظيف التمثیلات المبيانية الاعتيادية في حل مسائل. 


_— الساكنة الإحصائية .= الميزة - الحصيص ‏ الحصیص المتر اکم بے 
o‏ دک کے ب معا OP ASK Mu‏ ایب اس ۳ 
الاحصائية 


الامتدادات 


الاحصاء بالمستویات اللاحقة 
- الجغرافیا - التاریخ - علوم الحياة والارض ... 


التذكير بالمفاهيم 
الاتية : 

- الساكنة الإحصائية 
rs‏ 
الحصپص - 
الحصیص المتر اکم 
ا اا 
المتراكم 


لمادة الریاضیات آدر ج الااستاد الجدول 


212555] 2 


1( ما هي الميزة المدروسة في هذه 
السلسلة الاحصائية ۴ 

2(- ما هي قيم الميزة ؟ 

3 -ما هو حصیص š al‏ 14 ؟ 
4( - ما هو الحصیص الإجمالي لهذه 
السلسلة الإحصائية ؟ 

5) - أنشئ جدول الحصيصات 
المتراكمة . 

6( - أنشئ جدول الترددات و الترددات 
المتراكمة . 

7( - أنشئ التمثيل المبياني لهذه 
السلسلة الإحصائية . 


تسس : 
الإحصاء و کل عنصر منها يسمى فردا أو وحدة 
احصائية . 


2 — الميزة : 


| لميزة هي الظاهرة التي تتم دراستها وهي 
-- ميزة كمية : نقط تلاميذ - عدد الأطفال - 
السن — الطول .. 
-- ميزة كيفية : فصيلة الدم — الجنس .. 
3 — الحصيص : 
الحصیص هو عدد الوحدات التي تأخذها كل 


قيمة من قيم الميزة . 
4) — الحصيص المتراكم : 
الحصيص المتراكم لقيمة من قيم الميزة هو 
تصغر أو تساوي هذه القيمة . 
5) - التردد : 
تردد قيمة من قيم الميزة هو خارج حصیصها 


6( - التردد المتراكم I‏ 

التردد المتراکم الموافق لقیمة من کی اير هو 
نسبة الحصیص المتر اکمالمو افق لهمذه القیمة و 
الحصیص الإجمالي . 


الكشف الاتي يعطي نقط (حدی الفروض 
المحروسة لمادة اللغة الفرنسية : 


12 - 12 - 15 - 11,5 - 07 - 
09,5 - 09 - 10 - 10 - 13,5 - 
15 - 15 - 8 
10 - 12 - 07 - 11 - 13 - 9 
- 09,5 - 10 - 10 - 13 - 09 


1( - أعط جدول الحصیصات و 
الحصیصات المتر اکمة ۱ 

2 - أعط جدول الترددات و الترددات 
المتر اکمه . 

3( - أنشئ التمثیل المبياني لهذه السلسلة 
الإحصائية . 

4( — کم عدد تلامیذ هذا القسم ؟ 
5( = أحسب المعدل الحسابي و منوال هذه 
السلسلة الإحصائية 


ا الكت الاتي يعطي نقط إحدى الجدول التالي يعطينا توزيعا للاجور 
سابي او فيم الفروض المحروسة لمادة الرياضيات 1 . لعمال مؤسسة الإنتاج: 
اح ان5 ` المعدل الحسابي ( آر القيمة المتوسطة ) لمتسلسلة ‏ | 1- احسب مرکز کل صنف من الاصناف. 
7 07 5 11,5 = 15 = ۳ = 12 | انية هي : خارج : ع جداءات قيم الميزة : 2- ما شو عدد العمال الذين يعملون فی هذه 
NS‏ رر ھت ی اه کا المؤسسة (الحصیص الا جمالي). 
- 13 - 11 - 07 - 12 - 10 | ويرمز له بالرمز خویش 4- ما هو عدد العمال الذین یتقاضون لجرا 
¿H 15 - 09,5 - 10 - 10 - 13 -‏ ۱ ۱ ` آقل من 1800 درهم ( الحصیص المتر اکم 
09 2 -مثال 1 (متسلسلة بالقيم ) المرتبط بالصنف ]1800 ,1500] ) 
لنحسب m‏ المعدل الحسابي للمتسلسلة 


۱ الاحصانية التالية. 


- 1×3+2×2+3×2+5×3 3+4+6+15 


0 10 
3) -مثال 2 ( متسلسلة بالأصناف): 


. مركز الصنف 0> ×> © هو العدد 


7 


الحصيص ۱ 9 | 11 | 12 | 18 . 


مركز 


598 ES - 09 


الكشف الاتی يعطي نقط 9 تلاميذ في 
فرض لمادة الرياضيات 


12 - 12 - 15 - 09 - 10 - 
10 - 10 - 12 - 9 


- رتب قیم المیزة ترتيبا تناقصيا أو 
تزايديا 
ااا إلى جزئین لهما نفس 
الحصیص . 

نمهيد : 

الكشف الآتي يعطي أعمار8 تلاميذ 

12 - 14 = 15 -14 - 10 = 

13 - 10 - 12 - 

- رتب قیم الميزة ترتيبا تناقصيا أو 
تزايديا 
ا الى تر لهما ف 
الحصیص . 

تمھید : 

سن i‏ لمتسلسلة الاحصائية التالية : 
الخد ۱ ۱ 
0سس0 ۳۵۲۵۲۵۲۵۲۵ 


حدد قيمة_الميزة التی لها اكبر حصیص 


1- القيمة الوسطية لمتسلسلة إحصائية سطبة لمتسلسلة حضائبۃة 

. — = 

القيمة الوسطية لمتسلسلة إححصائية قيم 

سے تی مر تبة تر تيبا تز ايديا أو تناقصيا شی 
قيمة الميزة التي تقسم هذه المتسلسلة الى 


تعتبر مس NP‏ الاحصائیة ة المرتبة الثالية - 


لان : :0 الوسطية لهذه المتسلسلة 


مثال 5 


5 الحصیص الإإجمالي زوجي —)8( 


i3 2-3 = p 7 ب‎ 8 8 


كل عدد محصور بين 7 و 5 فهو قيمة وسطية 
لهذه المتسلسلة الا احصائية 
7+5 

( x 


: _ ہے -— مث 
صتف للميزة الت ي لها أكير حصیصں 


) تأحذ مكلت ` جم - 


۳-۹ ا التالي توزیع تلاميد أحد 
الأقسام حسب ورنهم. 


_ الوزن بع (الميزة)_ |40 45 48 50 
عدد التلامیذ(الحصیص) c b| a‏ |2 | 
| الحصيص المتراكم_ |2 |10 d‏ |15 | 
1( آحسب الاعداد 6 و و و 04 . 

2 ما هو منوال هذا التوزیم ؟علل جوابك 
3( حدد القيمة الوسطية لهذا التوزیع. 
4( آحسب معدل وزن تلامیذ هذا القسم. 
5( آنشی تمثیلا مبیانیا بالعصي 
للحصیصات المتر اکمة لهذا التوزیع. 
وضح عليه القيمة الوسطية . 

نعتبر المتسلسلة الإحصائية التالية ۰ 


] 01 | 5054>60 | 


2( حدد منوال المتسلسلة الإحصائية. 
3( أحسب المعدل الحسابي. 

4) حدد الصنف الذي يحتوي على القيمة 
الوسطية. 


منت 


نعتبر سج الإحصائية التالبة ۰ 


6 | 5050 >60 | 


حدد الصنف الذي له اكبر حصیص 


تمھید : 
في الجدول التالي نقط كل من أحمد 
وخالد في اربعة فروض . 


نقط 10.5 10۱ 12 11.5 
احمد 


نقط |7 15 5۱ 
خالد 
- آحسب معدل نقط کل من أحمد و MUS‏ 


- قارن بعد وقرب نقط کل من أحمد و 
خالد مع المعدل الحسابي 


5 متو ال هذه المتسلسلة الاأحخصائية هو 


الميزة 7 لان لها اکبر حصیص هو 10 
-V‏ 1 ا # ت ° 


في التمرين التمهيدي 
- المعدل الحسابي للمتسلسلة الإحصائية لأولى 
( نقط أحمد) هو: ور 105+10+12+115 
الاحصائیة الثانية 
5+17+5 71 
— 
متسلسلتان لهما نفس المعدل الحسابي 11 
أن نقط أحمد أقل تشتتا حول المعدل الحسابي 


- المعدل الحسابي لا 
( نقط خالد ) هو: 


¿Lon انلس بسلي ادك‎ ANA 
عينة من الشبان يريدون الانخراط في‎ 
الجندید.‎ 


160 (> 5 
165 >> 70 
170=x<175 
15-0 
18056 


1- حدد الصنف الذي يحتوي على القامة 
الوسطية. 

2- أوجد الصنف منوال لهذه المتسلسلة 
الإحصائية. 

3- ما هو عدد الشبان الذين ليس لهم الحق 
ولوج الجندية إذا علمت أن القامة المطلوبة 
أكبر من أو تساوي 170. 

4 آحسب القامة المتوسطة لهذه العينة من 
الشبان. 

5- آحسب النسب المئوية لعدد الشبان 
الذین لم القامة المطلوبة. 


الأستاذ : الشرقي السعيد 


المؤسسة: ثانوية ابن الحجاج الإعدادية < | ٠‏ ]حر 
المستوى: الثالثة ثانوي.إعدادي حساب الحجوم 


__ التعرف على حجوم المجسمات الاعتيادية التالية : متوازي المستطیلات ‏ 
المكعب ء الهرم المنتظم . الأسطوانة القائمة . 

-- تطبيق مبرهنة فيتاغورس لحساب بعض الأطوال والحجوم في 
المجسمات الاعنیادیه. 

53 التعرف على أثر تكبير أو تصغير على الأطوال و المساحات والحجوم. 

-- استعمال تكبير و تصغير الأشكال في حل مسائل. 


-- تعتبر جميع صيغ المساحات و الحجوم مقبولة في هذا المستوی, _ 
-- ينبغي دراسة وإبراز بعض الأوضاع النسبية و التعامد من خلال أنشطة 
حول الموشور القائم. 


-- يبرهن على أنه إذا كان معامل التكبير أو التصغير هو K‏ فان الطول 
يضرب في k‏ 
و المساحه في “+ و الحجم في ۲3 


j 7 5 ۱‏ 0 ا الامتدادات 
لمكتسيات A Lal‏ 


- معرفة جب قواعد الهندسة المستوية و صیغ المساحات و الحجوم یی وس و a‏ 
- مبرهنتي فیتاغورس و طالیس 
- معرفة بعض المجسمات ( المکعب-مالمستطیلات-الهرم — المخروط -...) 
- نشر و ترکیب بعض المجسمات 


- مسائل هندسية و عددیة 


- الفيزياء- الكمياء - علوم الحياة و الأرض- علوم المهندس- الإجتماعيات 


نشاط تمهيدي 1 0 1 -تعامد مستقيم ومستوى Í‏ 
نعتبر متوازي المستطیلات القائم الممنل في 1- تعريف - 
اسح و نقول أن مستقیما (D)‏ عمودي على مستوی (P)‏ في نقطة || تمرین1 
۸-4 و AE=AD=1,5/2‏ ۸ اذا كان عمودیا في ۸ على مستقیمین متقاطعین من (P)‏ ۲۵7( متوازي المستطیلات 
القائم حيث : AE =4 cm sıAB=6 cm‏ 
مثال " و AD=2cm‏ 
في الشكل أسفله I‏ 
لدينا :المستقيم ((1) عمودي في النقطة ۸ على المستقيمين E‏ 
المتقاطعين (]) و ۸ 0 من المستوى (۴) 000 
ë‏ ۱ اذن : | لمستقيم (D)‏ عمودي على المستو ی (P)‏ في النقطة A‏ 
*معرفه بعض الاوضاع 
النسبية في الفضاء 
* معرفة تعامد و توازي 
مستقيم مع مستوى 
* تطبيق م.ف.في 
الفضاء 1- حدد عدد و شكل وجوه هذا المجسم ⁄ : ۱ 1( EG i‏ 
(کل وجه من وجوه هذا المجسم يمثل ساد 5 
ت م à‏ الفضا ۱-2) بين آن: المستقيم (A E)‏ عمودي على 
ps,‏ سر š‏ 2- خاصية المسة 
2- اتمم باستعمال : يوازي- عمودي- يقطع ‏ || ے7 ۱ 7 لمستوی .(EFG)‏ ۱ ۱ 
لا یقطع و لا يوازي ادا كان مستقیم (D)‏ عمودي على مستوی (P)‏ في نقطه .A‏ ب) استنتج أن: المثلث AFG‏ قائم الزاوية 
1 عسوت فان : (D)‏ عمودي فی ۸ على جميع المستقيمات الموجودة : 
(HE) .......(BC) / (DC)‏ ا 7 ج)أحسب AG‏ 
(EF) / (AD)‏ ۳7 3) أحسب حجم كل من : 
(EF) .......)۵[( / (BF)‏ | ( متوازي المستطيلات ABCDEFGH‏ 
EF) / (AE) .......{EH)‏ 
(EF)‏ ب ) الهرم : AEFGH‏ 
3- بين ان : (1/02)يوازي (LJ)‏ ) الهرم 
4- أتمم بما يناسب 
المستقيم (AB)‏ يوازي المستوى 
المستقيم (A E)‏ عمودي علنالمستوی 
5 أحسب EG‏ ثم استنتج AG‏ 


رگ 


الأ 3 ) ” 


1 — حساب المساحات و الحجوم 
1- مساحات بعض الأشكال الاعتيادية C‏ اسطوانة قائمة ارتفاعها h=5m‏ 
> وروت : سر ٭القاکم الزاوية : وشعاعها r=2m‏ 


ليكن ABCDEFGH‏ مکعبا حرفه 5 
(انظر الشکل) 


وو رر رر یں —— 


2۔ مساحات و حجوم بعض المجسمات 


* المكعب a=AB =AA'=AD‏ << 
B'‏ 1 الحراف ` 1- احسب S‏ المساحه الجانبیه و V‏ حجم 


* المساحة الجائيية : الاسطوانة القائمة C‏ 
S'= 2‏ 2۔ - استنتج 1 المساحه الجانبية و V1‏ حجم 
* المساحة الكلية : الاسطوانه القانمة C,‏ علما آنها تکبیر 
S = 62‏ للأسطوانة القانمة C‏ بنسبة 10= ki‏ 
الحو ب - أحسب rí‏ و رآ أبعاد الاسطوانة Ci‏ 
3ج C 3 V‏ اسطوانة قائمة ارتفاعها: 
1-0 تصغیر للاسطوانة C‏ بنسبة 1 
h‏ : الارتفاع ۳ ۲ : الشعاع احسب نسبه التصغير ر ۱ 
9 ها الجن : Ss=3077.2m°‏ تکبیر للاسطوانة C‏ بنسبة ks‏ 
j ۱‏ نسیه الد 
Wa S'= 2‏ 1 لتكبير 7 ۱ 
* المساحة الكلية : 9 ۳ ہہ 3 Va=4019.2m‏ تكبير 
دسطوانة C‏ بنسبه ka‏ . 
+r)‏ ط)2 - 5 - s‏ 
احسب نسبه التکبیر 1 
* الحجم : 


V = 10 


1- أحسب S‏ مساحة المربع EFGH‏ 
2- استنتج المساحة الكلية لهذا المكعب 
3- أحسب ۷ حجم هذا المكعب 
4- ما طبيعة المجسم *OABCD‏ 
ماذا يمثل | [ok‏ بالنسبة لهذا المجسم؟ 
5- أحسب Vi‏ حجم رباعي الأوجه 
HADC‏ 
6- ما طبیعة المجسم EFGABC‏ ؟ 
أحسب حجمه 


نشاط تذ كيري2 * متوازي المستطيلات القائم 
:a=AB=DC=D'C'=A'B'‏ الطول )مهرم ثلا القاعدة ١‏ رباعي الإو جهھ 
المسافة الحقيقية بين مدينتين إذا علمت 7 4 b=AA'=BB'=CC'=DD'‏ العرض عو ۳ تا ۳ ( 
1- حدد الم - يفيه بين مديندين ادا :c=AD=BC=B'C'=A'D'‏ الارتفاء المثلثات ABC‏ رو ABD‏ و DBC‏ قائمة 
أن المساقة بينهما على خريطة هي 5 4 * المساحة الجانبية : الزوايا في B‏ و AB=BD=BC=6m‏ 
ك0 l‏ ° »اط + < 2 ٦ ٩-1‏ منتصۂ 
سنتيمترات حسب السلم — پیم و M‏ منتصف [DC]‏ 
2000 1 یه : 
2(a xb + axc+bxc) ۱ .. ۱‏ = 5 * 
2- ادا كان المسافه 500 كيلومتر تمتل 8 565 
سنتيمترات على تصميم ¿ فحدد سلم هذا التصميم V =axbxc‏ 


* الموشور القائم 
:h=AD=BC=FG=EH‏ الارتفاع 
S"‏ : مساحة القاعدة DHGC‏ 
(تعبيرها حسب طبيعة القاعدة ( 
2 94 مساح الحاسة: 
S'=h( DD'+D'C'+C'C + CD )‏ 
* المساحة الكلية ٠‏ 


S=S'+2S'' 


نشاط تمهيدي 2 

ليكن SABC‏ هرم حيث ABC‏ مثلث قائم 
الزاوية في ۸ و ارتفاعه | [SA‏ 

حيث ۸1-12 و AC=5‏ و ۸۸٩-6‏ 


E 


BY 


5 


* الحجم : 
۱ 7ع 


1( بين أن المثلث ADC‏ متساوي الاضلاع 


(AB) 1 (BM) الارتفاء 2( بين أن:‎ : h 
ABCD مساحة القاعدة‎ ٠ S" 
AM و‎ BM ر 222 3( !جس‎ 
ABCD حجم الهرم‎ V القاعدة ) 4( أحسب‎ 

i‏ * المساحة الجانبية E | ٠‏ الما م“ 

B المار من‎ ABCD ارتفاع الهرم‎ h مخ ات 5)احسب‎ Á: 

sc‏ ها سرد 
=== * المساحة الكلية : 
x‏ 7 "بو - ٩‏ 
0 : * الحجم : 
A D‏ 
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أطوال و مساحات و 
تكبيرا للاخر و تطبيقها 


الأ 3 ) 7 


517-2 : نقطة من [ 5۸] حيث‎ E 

[sc و[‎ [SB | وی نقطتین على التوالي من‎ F 
(EF)//(AB) S(EG)//(AC) : حيث‎ 
(FG)/I/(BC) : بين أن‎ -1 


۰ بین آن‎ 2 
SE SF SG EF EG FG 1 


SA SB SC AB AC BC 3 


في هذه الحالة نقول إن الهرم SEFG‏ تصغير 


1 
للهرم SABC‏ و نسبه التصغير هي: 3 


3- لتكن , 5 و 51 هما على التوالي مساحتي 
المثلثين ۳۳ و ABC‏ 

و لنکن 2 5و 52 هما على التوالي مساحتي 
المثلثين 9۳6 و SBC‏ 


51_82 


2 
7 52 


4- لیکن v‏ هو حجم الهرم ٩۳۳6‏ 
و ۷ هو حجم الهرم SABC‏ 


عند تكبير أو تصغير مجسم ۸ الى مجسم 
B‏ بنسبة k‏ .فان : 
- أبعاد المجسم ۸ تضرب في k‏ للحصول 
على أبعاد المجسم (b=k.a ( B‏ 
- مساحات المجسم ۸ تضرب في 12 
للحصول على مساحات المجسم B‏ 
(Sp=k2.S, )‏ 
- حجم المجسم ۸ يضرب في k3‏ للحصول 
على حجم المجسم B‏ ) ے۷. (Vs=k3‏ 


المكعب Co‏ تكبير للمكعب Ci‏ بنسبة 3 
المكعب C‏ تصغير للمكعب Co‏ بنسبة 


ار 

* رج الحرف و S,‏ المساحة و ,۷ الحجم 
للمکعبرن 

a> *‏ الحرف و S;‏ المساحة و ۷ الحجم 


70 هرم منتظم . قاعدته المربع ABCD‏ 
حيث : cm‏ ۸-6 و ارتفاعه SO =9 cm‏ 
كما في الشكل أعلاه 

1( أحسب V‏ حجم الهرم SABCD‏ 

2 نقطع الهرم SABCD‏ وفق مستوى 

(EFG)‏ يوازي مستوى القاعدة 


ب إذا علمت أن الهرم SEFGH‏ 
تصغير للھرم SABCD‏ 
أحسب k‏ نسبة التصغير . 
3( آحسب ۷۲ حجم الهرم SEFGH‏ 


